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จํานวนตรรกยะ  คือ  จํานวนที่เขียนแทนได้ด้วยเศษส่วน 
a
b
  

เมื่อ a และ b เป�นจํานวนเต็ม โดยที่  b ≠ 0 

แบบฝ�กหัด 1 : จํานวนตรรกยะ 
 
 
 
 
 

ให้นักเรียนพิจารณาว่าจาํนวนต่อไปนี้เป�นจํานวนตรรกยะหรือไม่  เพราะเหตุใด    
 

 
 
 
 

ข้อท่ี จํานวน 
จํานวนตรรกยะ 

แนวคิด 
เป�น ไม่เป�น 

0 31   
เพราะ 31 เป�นจํานวนเตม็ 

หรือ   เพราะ 31 เขียนอยู่ในรูปเศษส่วนได้  เช่น  
31
1

 

1 -
2
9

    

2 5.37    

3 0    

4 -10
1

12
    

5 -24    

6 -2.9    

7 -0.123    

8 35
11
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การเขียนทศนิยมซ�าให้อยู่ในรูปเศษส่วน  

• ถ้าทศนิยมทุกตําแหน่งเป�นทศนิยมซ�า จะได้เศษส่วนที่มีตัวเศษเป�นจํานวนที่ได้จากจํานวนที่อยู่

หลังจุดทศนิยมทั้งหมด  และมีตัวส่วนเป�นจํานวนที่ประกอบด้วย 9 โดยมีจํานวนของตัวเลข 9 

เท่ากับจํานวนตําแหน่งของทศนิยมที่ซ�า 

• ถ้าไม่เป�นทศนิยมซ�าทุกตําแหน่ง จะได้เศษส่วนที่มีตัวเศษเป�นจํานวนที่ได้จากจํานวนที่อยู่

หลังจุดทศนิยมทั้งหมด ลบด้วย จํานวนที่อยู่หน้าตัวซ�าแต่อยู่หลังจุดทศนิยม และมีตัวส่วน

เป�นจํานวนที่ประกอบด้วย 9 และ 0 โดยขึ้นต้นด้วย 9 ซึ่งมีจํานวนของตัวเลข 9 เท่ากับ

จํานวนตําแหน่งของทศนิยมที่ซ�า ตามด้วย 0 ซึ่งมีจํานวนของตัวเลข 0 เท่ากับจํานวน

ตําแหน่งของทศนิยมที่ไม่ซ�า 

แบบฝ�กหัด 2 : การเขียนทศนิยมซ�าให้อยู่ในรูปเศษส่วน 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ให้นักเรียนเขียนทศนิยมซ�าแต่ละข้อให้อยู่ในรูปของเศษส่วน 
 

1. 0.6            =       
6

10
         หรือ        

3
5

           

2. 0.6̇            =        
6
9

         หรือ        
2
3

            . 

3. 0.18         =       
18

100
      หรือ        

9
50

          . 

4. 0.1̇8̇           =       
18
99

       หรือ        
2

11
       . 

5. 0. 3̇78̇ =       
378
999

       หรือ        
14
37

      .  

6. 0.58̇ =       
58 – 5

90
        =       

53
90

            . 

7. 0.416̇ =       
416 – 41

900
    =       

375
900

      หรือ     
5

12
      

8. 0.30̇3̇     =       303 – 3
990       =       300

990       หรือ     10
33    . 

9. 3.4̇  =      3 +  0. 4̇       =       3 +  4
9            =       3 4

9      . 

10. 1.77̇ =      1 + 0.77̇   =      1 + 
77 – 7

90
     =     1 + 

70
90

      =      1 + 
7
9
       =     1 

7
9
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จ ำนวนที่ไม่สำมำรถเขียนแทนด้วยทศนิยมซ้ำ หรือเศษส่วน 
a
b
  เมื่อ a 

และ b เป็นจ ำนวนเต็ม โดยที่  b ≠ 0  เรียกว่ำ  จ ำนวนอตรรกยะ 

แบบฝึกหัด 3 : จ านวนอตรรกยะ 
 
 
 
 

ให้นักเรียนพิจำรณำว่ำจ ำนวนต่อไปนี้เป็นจ ำนวนอตรรกยะหรือไม่  เพรำะเหตุใด    
 

ข้อ
ที ่

จ านวน 
จ านวน 
อตรรกยะ แนวคิด 

เป็น ไม่เป็น 

0 3   
เพรำะ 3 เป็นจ ำนวนเต็ม 

หรือ  เพรำะ 3 เขียนอยู่ในรูปเศษส่วนได้  เช่น  
3
1
 

0 1.030030003…   
เพรำะ  1.030030003… ไม่สำมำรถเขียนเป็นเศษส่วนได้ 
หรือ  เพรำะเรำไม่สำมำรถจัดชุดเลขโดดหลังจุดทศนิยมให ้
        เป็นชุดเลขโดดที่ซ้ำกันได ้

1 -8.131313…    

2 𝜋𝜋    

3 0    

4 -1
1
2

    

5 2.8753121212…    

6 -72.272772777…   
 
 
 

7 0.006̇    

8 105.1055011115…   
 
 
 

ค าชี้แจง 
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แบบฝ�กหัด 4 : จํานวนท่ีอยู่ในรูปกรณฑ์ 
 

   ให้นักเรียนจําแนกว่าจาํนวนทีกํ่าหนดให้เป�นจํานวนตรรกยะหรือจํานวน           
                     อตรรกยะ  เพราะเหตุใด   
 

 
 
 
 
 

  

ข้อท่ี จํานวน 
จํานวนตรรกยะ 

แนวคิด 
เป�น ไม่เป�น 

0 √16   เพราะ √16  =  4   ซึ่ง 4 เป�นจํานวนตรรกยะ 

0 √3   เพราะไม่มีจํานวนบวกใดที่ยกกําลังสอง แล้วได้ 3 

1 √36    

2 √49    

3 √15    

4 √41    

5 √121    

6 √0.01    

7 �1
3
     

8 �4
9
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แบบฝ�กหัด 5 : จํานวนจริง 
 

   ให้นักเรียนนําจํานวนที่กําหนดให้ ใส่ลงในช่องตามประเภทของจํานวนให้ถูกต้อง 
 

 15,506   
22
7

    -0.56  14.6̇  -0.121121112… 

 3.1416  √64  -66  
0

112
  √10   

 π   -9.36̇01̇ -
42
6

  √17  11.22112211… 
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จํานวนจริง 

 
 

จํานวนอตรรกยะ จํานวนตรรกยะ 

 
 
 

เศษสว่นที่ไม่ใช่จํานวนเต็ม จํานวนเต็ม 

  

จํานวนเต็มลบ 

 

ศูนย์ จํานวนเต็มบวก 
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แบบฝ�กหัด 5 : จํานวนจริง 
 

   ให้นักเรียนนําจํานวนที่กําหนดให้ ใส่ลงในช่องตามประเภทของจํานวนให้ถูกต้อง 
 

 15,506   
22
7

    -0.56  14.6̇  -0.121121112… 

 3.1416  √64  -66  
0

112
  √10   

 π   -9.36̇01̇ -
42
6

  √17  11.22112211… 
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จํานวนจริง 

 
 

จํานวนอตรรกยะ จํานวนตรรกยะ 

 
 
 

เศษสว่นที่ไม่ใช่จํานวนเต็ม จํานวนเต็ม 

  

จํานวนเต็มลบ 

 

ศูนย์ จํานวนเต็มบวก 

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 7 7 

แบบฝ�กหัด 6 : รากท่ีสอง 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

   ให้นักเรียนหารากที่สองของจาํนวนต่อไปนี้ 
 

1. รากที่สองของ   64    ได้แก่  8       และ     -8   

ดังนั้น   รากที่สองของ   64    เป�น         จํานวนตรรกยะ      จํานวนอตรรกยะ 

2. รากที่สองของ   13    ได้แก่  √13    และ     -√13   

ดังนั้น   รากที่สองของ   13    เป�น         จํานวนตรรกยะ       จํานวนอตรรกยะ 

3. รากที่สองของ   36   ได้แก่  6       และ     -6   

ดังนั้น   รากที่สองของ   36   เป�น        จํานวนตรรกยะ       จํานวนอตรรกยะ 

4. รากที่สองของ   121 ได้แก่  11      และ     -11   

ดังนั้น   รากที่สองของ   121   เป�น        จํานวนตรรกยะ       จํานวนอตรรกยะ 

5. รากที่สองของ   27   ได้แก่  √27    และ     -√27   

ดังนั้น   รากที่สองของ   27    เป�น         จํานวนตรรกยะ       จํานวนอตรรกยะ 

 

 

คําช้ีแจง 

บทนิยาม  ให้ a แทนจาํนวนจริงบวกใดๆ หรือศูนย์  

                       รากทีส่องของ a คือ จํานวนจริงที่ยกกําลังสองแล้วได้ a 

 

o ถ้า a  เป�นจํานวนจริงบวก     
                    รากทีส่องที่เป�นบวกซึ่งแทนด้วยสัญลักษณ์      √a      
            และ  รากทีส่องที่เป�นลบ ซึ่งแทนด้วยสัญลักษณ์     -√a      

o ถ้า   a =  0    รากที่สองของ a  คือ 0 

จากบทนิยาม   จะได้  �√a�
2
 =  a      และ    �−√a�

2
 =  a       

 

 

 

7ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 7  >



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 7 8 

6. รากที่สองของ   0    ได้แก่  0     

ดังนั้น   รากที่สองของ   0    เป�น        จํานวนตรรกยะ       จํานวนอตรรกยะ 

7. รากที่สองของ   0.09    ได้แก่  0.3      และ     -0.3   

ดังนั้น   รากที่สองของ   0.09    เป�น         จํานวนตรรกยะ       จํานวนอตรรกยะ 

8. รากที่สองของ   
4

25
    ได้แก่  

2
5
       และ    -

2
5
   

ดังนั้น   รากที่สองของ   
4

25
     เป�น        จํานวนตรรกยะ       จํานวนอตรรกยะ 

9. รากที่สองของ   1.1   ได้แก่  √1.1   และ     -√1.1   

ดังนั้น   รากที่สองของ   1.1    เป�น         จํานวนตรรกยะ       จํานวนอตรรกยะ 

10. รากที่สองของ   
3
2
   ได้แก่  �3

2
    และ   -�3

2
   

ดังนั้น   รากที่สองของ   
3
2
    เป�น         จํานวนตรรกยะ       จํานวนอตรรกยะ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

<  ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 78



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 7 8 

6. รากที่สองของ   0    ได้แก่  0     

ดังนั้น   รากที่สองของ   0    เป�น        จํานวนตรรกยะ       จํานวนอตรรกยะ 

7. รากที่สองของ   0.09    ได้แก่  0.3      และ     -0.3   

ดังนั้น   รากที่สองของ   0.09    เป�น         จํานวนตรรกยะ       จํานวนอตรรกยะ 

8. รากที่สองของ   
4

25
    ได้แก่  

2
5
       และ    -

2
5
   

ดังนั้น   รากที่สองของ   
4

25
     เป�น        จํานวนตรรกยะ       จํานวนอตรรกยะ 

9. รากที่สองของ   1.1   ได้แก่  √1.1   และ     -√1.1   

ดังนั้น   รากที่สองของ   1.1    เป�น         จํานวนตรรกยะ       จํานวนอตรรกยะ 

10. รากที่สองของ   
3
2
   ได้แก่  �3

2
    และ   -�3

2
   

ดังนั้น   รากที่สองของ   
3
2
    เป�น         จํานวนตรรกยะ       จํานวนอตรรกยะ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 7 9 

แบบฝ�กหัด 7 : การหาค่าของรากท่ีสอง 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

4. จงหารากที่สองของ 324 

324  แยกตัวประกอบได้เป�น    2 × 2 × 3 × 3 × 3 × 3    

จะได้       324     =            182                 และ       324    =           (-18)2           

ดังนั้น  รากทีส่องของ 324   ได้แก่     18  และ  -18     

 

 

 

2. จงหารากที่สองของ 441 

441  แยกตัวประกอบได้เป�น    3 × 3 × 7 × 7      

จะได้       441     =            212                 และ       441     =           (-21)2           

ดังนั้น  รากทีส่องของ 441   ได้แก่     21  และ  -21     

 

 

 

1. จงหารากที่สองของ 625 

625  แยกตัวประกอบได้เป�น    5 × 5 × 5 × 5      

จะได้       625     =            252                 และ       625    =           (-25)2           

ดังนั้น  รากทีส่องของ 625   ได้แก่     25  และ  -25     

 

 

 

3. จงหารากที่สองของ 400 

400   แยกตัวประกอบได้เป�น    2 × 2 × 2 × 2 × 5 × 5   

จะได้       400     =            202                 และ       400     =           (-20)2           

ดังนั้น  รากทีส่องของ 400    ได้แก่     20  และ  -20     

 

 

 

5. จงหารากที่สองของ 900 

900  แยกตัวประกอบได้เป�น    2 × 2 × 3 × 3 × 5 × 5    

จะได้       900    =            302                 และ       900  =           (-30)2           

ดังนั้น  รากทีส่องของ 900   ได้แก่     30  และ  -30     

9ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 7  >



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 7 10 

แบบฝ�กหัด 8 : การหาค่าของรากท่ีสองและกรณฑ์ท่ีสอง 
 

   ให้นักเรียนตอบคําถามในแต่ละข้อต่อไปนี้ 
 

1. จงหารากที่สองของ  289 
 

2. จงหารากที่สองของ  31 
 

3. จงหารากที่สองของ  0.0081 
 

4. จงหารากที่สองของ  82 
 

5. จงหารากที่สองของ  1,225 
 

6. จงหาคา่ของ  √441 
 

7. จงหาคา่ของ  - √169  
 

8. จงหาคา่ของ  �(-9)2 
 

9. จงหาคา่ของ  - �(-11)2 
 

10. จงหาคา่ของ  √1,089 
 

คําช้ีแจง 

<  ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 710



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 7 11 

แบบฝ�กหัด 9 : สมบัติของกรณฑ์ท่ีสอง 
 

 
           สมบัติเก่ียวกับกรณฑ์ที่สอง   

                 เมื่อ    a > 0 , b > 0    จะได้ว่า   √a √b    =   √ab 

                             เมื่อ    a > 0 , b > 0    จะได้ว่า   √
a

√b
   =    �a

b
  

 
   ให้นักเรียนหาค่าของจาํนวนในแต่ละข้อต่อไปนี้ 
  
1. √32   =               

2. 3√8  =               

3. √3 × √27  =             

                      

4. 3√3 × 4√2 =             

5. 4√5 × 5√5 =             

6. √288  =             

7. 
√27

3
  =              

8. 
√72
√2

  =              

9. 
√14
√98

  =                

10. 
10√125

5√5
  =    

10 × √25 × 5
5 × √5

      =     
10 × √25 × √5

5 × √5
         =    

10 × 5 
5 

 =    10  

 
 
 

 

คําช้ีแจง 

        

 

 

11ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 7  >



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 7 12 

ใบกิจกรรม 1 : สถานท่ีแห่งความลับ 
ช่ือ – สกุล       ช้ัน ม. 2/        ห้อง          เลขที่    
ช่ือ – สกุล       ช้ัน ม. 2/        ห้อง          เลขที่    
ช่ือ – สกุล       ช้ัน ม. 2/        ห้อง          เลขที่    

 
   ให้นักเรียนหาค่าของจาํนวนในแต่ละข้อต่อไปนี้  แล้วนําคําตอบที่ได้ไปเทียบตัวอักษร

ในตารางรหัส   เพื่อประกอบเป�นรหสัสถานที่แห่งความลับ 

1. จงหาคา่ของ   
√6 × √18

6
 

 

รหัส 
 
 
 
 

2. จงหาคา่ของ    
2√500
√100

 

 

รหัส 
 
 
 
 

3. จงหาคา่ของ  
√12 × √8
√2 × √3

 

 

รหัส 
 
 
 
 

4. จงหาคา่ของ  - 
3√5 × √9
√45

 

 

รหัส 
 
 
 
 

5. จงหาคา่ของ  - 
√2 × √3 × √8  × √3 
√4 × √3 × √12

 

 

รหัส 
 
 
 
 

คําช้ีแจง 

<  ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 712



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 7 13 

 

 

รหัสสถานที่แห่งความลบั 

 

7  (รหัสข้อ 1)   7   W  (รหัสข้อ 2)   (รหัสข้อ 3)   (รหัสข้อ 4)    3  +  (รหัสข้อ 5)  8 

 

7       M         7         W         W           Q            G         3      +          P       8 

                                          

สถานที่แห่งความลับ 

 

  น�าตกทลีอซู  อ.อุม้ผาง  จ.ตาก    

  

ตารางรหัส 

A  =  1 B   =  0 C  =  2 D  =  √2 E  =  2√3 F  =   5 

G   =   -3 H   =  √5 I  =  10 J   =  8  K   =  -8 L  =  -5 

M  =  √3 N  =  2√2 O  =  -4 P  =   -1 Q  =  4 R  =  -√5 

S  =   -10 T  =  3√3 U  =  3 V  =  -2 W   =  2√5 X  =  -√2 

Y   =  √8 Z  =  - √8     

13ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 7  >



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 7 14 

แบบฝ�กหัด 10 : การหาค่าของรากท่ีสาม 
 

 
 
 

   ให้นักเรียนตอบคําถามในแต่ละข้อต่อไปนี้ 
 

1. จงหารากที่สามของ  1,331 
 

2. จงหารากที่สามของ  14 
  

3. จงหารากที่สามของ  -64 
 

4. จงหารากที่สามของ  25 
 

5. จงหารากที่สามของ  0.000001 
 

6. จงหาคา่ของ  √83  
 

7. จงหาคา่ของ   √1253  
 

8. จงหาคา่ของ  - √1,0003  
 

 
  

คําช้ีแจง 

บทนิยาม  ให้ a แทนจาํนวนจริงใดๆ  

                       รากทีส่ามของ a คือ จํานวนจริงที่ยกกําลังสามแล้วได้ a 

 

 

<  ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 714



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 8 15 

 

 

 

 

 

 

หน่วยการเรยีนรูท้ี่ 8 

เสน่ห์ไทยด้วยการแปลง 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 8  > 15



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 8 16 

แบบฝ�กหัด 1 : ส่ิงท่ีสมนัยกัน 
 

กําหนดให้รูปสี่เหล่ียม A’B’C’D’  เป�นภาพที่ได้จากการแปลงรูปสี่เหล่ียม ABCD   
ให้นักเรียนระบุจุดที่สมนัยกัน  ด้านที่สมนัยกัน  และมุมที่สมนัยกัน  ทุกคู ่
 

 
 
 
 
 

  

จุดท่ีสมนัยกัน 

 

 

 

 

ด้านท่ีสมนัยกัน 

 

 

 

 

มุมท่ีสมนัยกัน 

 

 

 

 

คําช้ีแจง 

<  ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 816



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 8 16 

แบบฝ�กหัด 1 : ส่ิงท่ีสมนัยกัน 
 

กําหนดให้รูปสี่เหล่ียม A’B’C’D’  เป�นภาพที่ได้จากการแปลงรูปสี่เหล่ียม ABCD   
ให้นักเรียนระบุจุดที่สมนัยกัน  ด้านที่สมนัยกัน  และมุมที่สมนัยกัน  ทุกคู ่
 

 
 
 
 
 

  

จุดท่ีสมนัยกัน 

 

 

 

 

ด้านท่ีสมนัยกัน 

 

 

 

 

มุมท่ีสมนัยกัน 

 

 

 

 

คําช้ีแจง 

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 8 17 

          การเลื่อนขนานบนระนาบ เป�นการแปลงทางเรขาคณิตที่มีการเล่ือนจุดทุกจุดบนระนาบ

ตามแนวเส้นตรงในทศิทางเดียวกันและเป�นระยะทางเท่ากันตามที่กําหนด 

สมบัติของการเลื่อนขนาน 

1) รูปต้นแบบและภาพที่ได้จากการเล่ือนขนานสามารถทับกันได้สนิทโดยไม่ต้องพลิกรูป หรือ

กล่าวว่ารูปต้นแบบและภาพที่ได้จากการเล่ือนขนานเท่ากันทุกประการ 

2) ส่วนของเส้นตรงที่เช่ือมระหว่างจุดที่สมนัยกันแต่ละคู่ จะขนานกันและยาวเท่ากันทุกเส้น 

3) ส่วนของเส้นตรงบนรูปต้นแบบและภาพที่ได้จากการเล่ือนขนานส่วนของเส้นตรงนั้น จะ

ขนานกันและยาวเท่ากัน 

 

แบบฝ�กหัด 2 : การเล่ือนขนานบนระบบพิกัดฉาก 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
    
1. กําหนด ∆ABC  มีจุด A(-2, 6), จุด B(-5, 2)  และจุด C(-2, 2)  เป�นจุดยอด  จงเล่ือนขนาน ∆ABC ด้วย 

MN������⃑   และหาพิกัดของจุดยอดของ ∆A’B’C’ 

 

 

ตอนที่ 1  การเลื่อนขนานตามแนวแกน X 

MN������⃑   แสดงการเล่ือนขนาน   ไป

ทางขวาตามแนวแกน X  4 หน่วย 

                                             “ 

 

พิกัดของจุด A’  คือ    (2, 6)   “         

พิกัดของจุด B’  คือ    (-1, 2)  “        

พิกัดของจุด C’  คือ    (2, 2)   “.  

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 8  > 17



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 8 18 

2. กําหนด ∆ABC  มีจุด A(0, -2), จุด B(3, -6)  และจุด C(7, -4)  เป�นจุดยอด  จงเล่ือนขนาน ∆ABC ด้วย 

MN������⃑   และหาพิกัดของจุดยอดของ ∆A’B’C’ 

 

3. กําหนด ∆ABC  มีจุด A(1, 4), จุด B(-2, 0)  และจุด C(2, -3)  เป�นจุดยอด  จงเล่ือนขนาน ∆ABC ด้วย 

MN������⃑   และหาพิกัดของจุดยอดของ ∆A’B’C’ 

 

MN������⃑   แสดงการเล่ือนขนาน   ไป

ทางซ้ายตามแนวแกน X  7 หน่วย 

                                             “ 

 

พิกัดของจุด A’  คือ    (-7, -2)   “         

พิกัดของจุด B’  คือ    (-4, -6)  “        

พิกัดของจุด C’  คือ    (0, -4)   “.  

  

MN������⃑   แสดงการเล่ือนขนาน   ไป

ทางซ้ายตามแนวแกน X  4 หน่วย 

                                             “ 

 

พิกัดของจุด A’  คือ    (-3, 4)   “         

พิกัดของจุด B’  คือ    (-6, 0)  “        

พิกัดของจุด C’  คือ    (-2, -3)   “.  

     

<  ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 818



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 8 18 

2. กําหนด ∆ABC  มีจุด A(0, -2), จุด B(3, -6)  และจุด C(7, -4)  เป�นจุดยอด  จงเล่ือนขนาน ∆ABC ด้วย 

MN������⃑   และหาพิกัดของจุดยอดของ ∆A’B’C’ 

 

3. กําหนด ∆ABC  มีจุด A(1, 4), จุด B(-2, 0)  และจุด C(2, -3)  เป�นจุดยอด  จงเล่ือนขนาน ∆ABC ด้วย 

MN������⃑   และหาพิกัดของจุดยอดของ ∆A’B’C’ 

 

MN������⃑   แสดงการเล่ือนขนาน   ไป

ทางซ้ายตามแนวแกน X  7 หน่วย 

                                             “ 

 

พิกัดของจุด A’  คือ    (-7, -2)   “         

พิกัดของจุด B’  คือ    (-4, -6)  “        

พิกัดของจุด C’  คือ    (0, -4)   “.  

  

MN������⃑   แสดงการเล่ือนขนาน   ไป

ทางซ้ายตามแนวแกน X  4 หน่วย 

                                             “ 

 

พิกัดของจุด A’  คือ    (-3, 4)   “         

พิกัดของจุด B’  คือ    (-6, 0)  “        

พิกัดของจุด C’  คือ    (-2, -3)   “.  

     

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 8 19 

 
    
1. กําหนด ∆ABC  มีจุด A (-6, 1), จุด B(-2, -1)  และจุด C(-5, -3)  เป�นจุดยอด  จงเล่ือนขนาน ∆ABC 

ด้วย MN������⃑   และหาพิกัดของจุดยอดของ ∆A’B’C’ 

  

2. กําหนด ∆ABC  มีจุด A(5, -2), จุด B(2, 0)  และจุด C(6, -5)  เป�นจุดยอด  จงเล่ือนขนาน ∆ABC ด้วย 

MN������⃑   และหาพิกัดของจุดยอดของ ∆A’B’C’ 

     

ตอนที่ 2  การเลื่อนขนานตามแนวแกน Y 

MN������⃑   แสดงการเล่ือนขนาน   ลงไป

ตามแนวแกน Y  4 หน่วย     

                                             “ 

 

พิกัดของจุด A’  คือ    (-6, -3)   “         

พิกัดของจุด B’  คือ    (-2, -5)  “        

พิกัดของจุด C’  คือ    (-5, -7)   “.  

MN������⃑   แสดงการเล่ือนขนาน  ขึน้ไป

ตามแนวแกน Y  6 หน่วย    

                                             “ 

 

พิกัดของจุด A’  คือ    (5, 4)   “         

พิกัดของจุด B’  คือ    (2, 6)  “        

พิกัดของจุด C’  คือ    (6, 1)   “.  

  

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 8  > 19



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 8 20 

 
    
1. กําหนด ∆ABC  มีจุด A (-1,2), จุด B(3, 7)  และจุด C(4, 3)  เป�นจุดยอด  จงเล่ือนขนาน ∆ABC ด้วย 

MN������⃑   และหาพิกัดของจุดยอดของ ∆A’B’C’ 

 

2. กําหนด ∆ABC  มีจุด A (-3, -2), จุด B-7, 0)  และจุด C(-2, -5)  เป�นจุดยอด  จงเล่ือนขนาน ∆ABC ด้วย 

MN������⃑   และหาพิกัดของจุดยอดของ ∆A’B’C’ 

  

ตอนที่ 3  การเลื่อนขนานที่มีเวกเตอร์ในแนวเฉียง 

MN������⃑   แสดงการเล่ือนขนาน         ไป

 ทางซ้ายตามแนวแกน X  5 

หน่วย  และเล่ือนลงมาตามแนวแกน 

Y      5 หน่วย    .   

  

พิกัดของจุด A’  คือ    (-6, -3)   “         

พิกัดของจุด B’  คือ    (-2, 2)  “         

พิกัดของจุด C’  คือ    (-1, -2)   “.  

MN������⃑   แสดงการเล่ือนขนาน   ไป

ทางขวาตามแนวแกน X  3 หน่วย  

และเล่ือนขึ้นไปตามแนวแกน Y        

3 หน่วย    .   

  

พิกัดของจุด A’  คือ    (0, 1)   “         

พิกัดของจุด B’  คือ    (-4, 3)  “        

พิกัดของจุด C’  คือ    (1, -2)   “.  

<  ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 820



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 8 20 

 
    
1. กําหนด ∆ABC  มีจุด A (-1,2), จุด B(3, 7)  และจุด C(4, 3)  เป�นจุดยอด  จงเล่ือนขนาน ∆ABC ด้วย 

MN������⃑   และหาพิกัดของจุดยอดของ ∆A’B’C’ 

 

2. กําหนด ∆ABC  มีจุด A (-3, -2), จุด B-7, 0)  และจุด C(-2, -5)  เป�นจุดยอด  จงเล่ือนขนาน ∆ABC ด้วย 

MN������⃑   และหาพิกัดของจุดยอดของ ∆A’B’C’ 

  

ตอนที่ 3  การเลื่อนขนานที่มีเวกเตอร์ในแนวเฉียง 

MN������⃑   แสดงการเล่ือนขนาน         ไป

 ทางซ้ายตามแนวแกน X  5 

หน่วย  และเล่ือนลงมาตามแนวแกน 

Y      5 หน่วย    .   

  

พิกัดของจุด A’  คือ    (-6, -3)   “         

พิกัดของจุด B’  คือ    (-2, 2)  “         

พิกัดของจุด C’  คือ    (-1, -2)   “.  

MN������⃑   แสดงการเล่ือนขนาน   ไป

ทางขวาตามแนวแกน X  3 หน่วย  

และเล่ือนขึ้นไปตามแนวแกน Y        

3 หน่วย    .   

  

พิกัดของจุด A’  คือ    (0, 1)   “         

พิกัดของจุด B’  คือ    (-4, 3)  “        

พิกัดของจุด C’  คือ    (1, -2)   “.  

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 8 21 

3. กําหนด ∆ABC  มีจุด A (1, 5), จุด B(-4, 1)  และจุด C(2, 3)  เป�นจุดยอด  จงเล่ือนขนาน ∆ABC ด้วย 

MN������⃑   และหาพิกัดของจุดยอดของ ∆A’B’C’ 

  

  

MN������⃑   แสดงการเล่ือนขนาน       ไป

ทางขวาตามแนวแกน X  2   หน่วย  

และเล่ือนลงมาตามแนวแ     ก น Y           

4 หน่วย    .   

  

พิกัดของจุด A’  คือ    (3, 1)   “         

พิกัดของจุด B’  คือ    (-2, -3)  “        

พิกัดของจุด C’  คือ    (4, -1)   “.  

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 8  > 21



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 8 22 

ใบกิจกรรม 1 : ภาพลับจับสะท้อน 
ช่ือ – สกุล       ช้ัน ม. 2/        ห้อง          เลขที่    
ช่ือ – สกุล       ช้ัน ม. 2/        ห้อง          เลขที่     

 
   ให้นักเรียนหาภาพที่ได้จากการสะท้อน เมื่อกําหนดรูปต้นแบบและเส้นสะท้อนมาให้  

จากนั้น ให้นักเรียนตกแต่งภาพโดยการระบายสีเท่านั้น ไม่ตกแต่งส่วนอ่ืนเพิ่มเติม
แล้วตั้งช่ือภาพที่ได้ให้สอดคล้องกับภาพที่ปรากฏ 

 

 

  

คําช้ีแจง 

<  ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 822



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 8 22 

ใบกิจกรรม 1 : ภาพลับจับสะท้อน 
ช่ือ – สกุล       ช้ัน ม. 2/        ห้อง          เลขที่    
ช่ือ – สกุล       ช้ัน ม. 2/        ห้อง          เลขที่     

 
   ให้นักเรียนหาภาพที่ได้จากการสะท้อน เมื่อกําหนดรูปต้นแบบและเส้นสะท้อนมาให้  

จากนั้น ให้นักเรียนตกแต่งภาพโดยการระบายสีเท่านั้น ไม่ตกแต่งส่วนอ่ืนเพิ่มเติม
แล้วตั้งช่ือภาพที่ได้ให้สอดคล้องกับภาพที่ปรากฏ 

 

 

  

คําช้ีแจง 

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 8 23 

 

 

 

 

 

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 8  > 23



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 8 24 

 การสะท้อนบนระนาบ เป�นการแปลงทางเรขาคณติที่มีการพลิกรูป โดยมีเส้นในแนวตรง

เส้นหนึ่งเป�นเส้นสะท้อน  ซึ่งอาจจะมีบางจุดอยู่บนเส้นสะทอ้นก็ได้ 

สมบัติของการสะท้อน 

1) รูปต้นแบบและภาพที่ได้จากการสะท้อน สามารถทับกันได้สนิทโดยต้องพลิกรูปต้นแบบหรือ

พลิกภาพที่ได้จากการสะท้อนอย่างหนึ่งอย่างใด หรือกล่าวว่า รูปตน้แบบและภาพที่ได้จาก

การสะท้อนเท่ากันทุกประการ 

2) จุดที่สมนัยกันแต่ละคูจ่ะอยู่ห่างจากเส้นสะท้อนเท่ากัน หรอืเส้นสะท้อนจะแบ่งครึ่งและตั้ง

ฉากกับส่วนของเส้นตรงที่เช่ือมระหว่างจุดที่สมนัยกันบนรูปต้นแบบและภาพที่ได้จากการ

สะท้อน 

3) ส่วนของเส้นตรงที่เช่ือมระหว่างจุดที่สมนัยกันบนรูปต้นแบบและภาพที่ได้จากการสะท้อน 

จะขนานกัน 

 

แบบฝ�กหัด 3 : การสะท้อนบนระบบพิกัดฉาก 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
1. กําหนด ∆ABC  มีจุด A (-6, 1), จุด B(-2, 5)  และจุด C(3, 2)  เป�นจุดยอด  จงหาภาพที่ได้จากการ

สะท้อนน ∆ABC โดยมีแกน X เป�นแกนสะท้อน  และหาพิกัดของจุดยอดของ ∆A’B’C’ 

 

จุด A  อยู่ห่างจาก  แกน X    

         เป�นระยะ   1  หน่วย  

จุด B  อยู่ห่างจาก  แกน X    

         เป�นระยะ   5  หน่วย  

จุด C  อยู่ห่างจาก  แกน X    

         เป�นระยะ   2  หน่วย  

 

พิกัดของจุด A’  คือ    (-6, -1)   “         

พิกัดของจุด B’  คือ    (-2, -5)  “        

พิกัดของจุด C’  คือ    (3, -2)   “.  

<  ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 824



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 8 25 

2. กําหนด ∆ABC  มีจุด A (-6, -6), จุด B(0, -5)  และจุด C(5, 3)  เป�นจุดยอด  จงหาภาพที่ได้จากการ

สะท้อนน ∆ABC โดยมีแกน X เป�นแกนสะท้อน  และหาพิกัดของจุดยอดของ ∆A’B’C’ 

 

 

3. กําหนด ∆ABC  มีจุด A (2, 4), จุด B(7, 5)  และจุด C(6, -5)  เป�นจุดยอด  จงหาภาพที่ได้จากการ

สะท้อนน ∆ABC โดยมีแกน Y เป�นแกนสะท้อน  และหาพิกัดของจุดยอดของ ∆A’B’C’ 

 

จุด A  อยู่ห่างจาก  แกน X    

         เป�นระยะ   6  หน่วย  

จุด B  อยู่ห่างจาก  แกน X    

         เป�นระยะ   5  หน่วย  

จุด C  อยู่ห่างจาก  แกน X    

         เป�นระยะ   3  หน่วย  

 

พิกัดของจุด A’  คือ    (-6, 6)   “         

พิกัดของจุด B’  คือ    (0, 5)  “        

พิกัดของจุด C’  คือ    (5, -3)   “.  

จุด A  อยู่ห่างจาก  แกน Y    

         เป�นระยะ   2  หน่วย  

จุด B  อยู่ห่างจาก  แกน Y    

         เป�นระยะ   7  หน่วย  

จุด C  อยู่ห่างจาก  แกน Y    

         เป�นระยะ   6  หน่วย  

 

พิกัดของจุด A’  คือ    (-2, 4)   “         

พิกัดของจุด B’  คือ    (-7, 5)  “        

พิกัดของจุด C’  คือ    (-6, -5)   “.  

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 8  > 25



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 8 26 

            การหมุนบนระนาบ  เป�นการแปลงทางเรขาคณิตที่มีจุด O  

ที่ตรึงจุดหนึ่งเป�น จุดหมุน หรอื จุดศูนย์กลางของการหมนุ    

แต่ละจุด P บนระนาบ มีจุด Pʹ เป�นจุดคูส่มนัยกับจุด P  

และเป�นภาพที่ได้จากการหมนุจุด P  รอบจุด O ตามทศิทาง 

ที่กําหนดด้วย มุมที่มีขนาด k องศา โดยที่ OP = OPʹ 

สมบัติของการหมุน 

1) รูปต้นแบบและภาพที่ได้จากการหมุน สามารถทับกันได้สนทิโดยไม่ต้องพลิกรูป หรือกล่าวว่ารูป

ต้นแบบและภาพที่ได้จากการหมุนเท่ากันทุกประการ 

2) จุดแต่ละจุดบนรูปต้นแบบและภาพที่ได้จากการหมนุจุดนั้น จะอยู่บนวงกลมเดียวกันที่มีจุดหมุน

เป�นจุดศูนย์กลาง แต่วงกลมทัง้หลายเหล่านี้ไม่จําเป�นต้องมรีัศมียาวเท่ากัน 

3) เส้นตรงทีแ่บ่งครึ่งและตั้งฉากกับส่วนของเส้นตรงที่เช่ือมระหว่างจุดบนรูปต้นแบบและภาพที่ได้

จากการหมุนจุดนั้น จะผ่านจดุหมุนเสมอ 

แบบฝ�กหัด 4 : การหมุนบนระบบพิกัดฉาก 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

1. กําหนด ∆ABC  มีจุด A(-6, 1), จุด B(-5, 6)  และจุด C(0, 4)  เป�นจุดยอด  จงหาภาพที่ได้จากการหมุน 

∆ABC โดยมีจุด O เป�นจุดหมุน ด้วยมุม 90 องศา ทิศทางทวนเข็มนา�ิกา  และหาพิกัดของจุดยอดของ 

∆A’B’C’ 

 

พิกัดของจุด A’  คือ    (-1, -6)   “         

พิกัดของจุด B’  คือ    (-6, -5)  “        

พิกัดของจุด C’  คือ    (-4, 0)   “. 

 

<  ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 826



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 8 27 

2. กําหนด ∆ABC  มีจุด A(-8, -2), จุด B(-4, -8)  และจุด C(-7, -7)  เป�นจุดยอด  จงหาภาพที่ได้จากการหมุน 

∆ABC โดยมีจุด O เป�นจุดหมุน ด้วยมุม 180 องศา ทิศทางตามเข็มนา�ิกา  และหาพกัิดของจุดยอดของ 

∆A’B’C’ 

 

3. กําหนด ∆ABC  มีจุด A(7, 2), จุด B(6, -6)  และจุด C(0, -3)  เป�นจุดยอด  จงหาภาพที่ได้จากการหมุน 

∆ABC โดยมีจดุ O เป�นจุดหมุน ด้วยมุม 90 องศา ทิศทางตามเข็มนา�กิา  และหาพกัิดของจุดยอดของ 

∆A’B’C’ 

 

 

พิกัดของจุด A’  คือ    (8, 2)   “         

พิกัดของจุด B’  คือ    (4, 8)  “        

พิกัดของจุด C’  คือ    (7, 7)   “. 

 

พิกัดของจุด A’  คือ    (2, -7)   “         

พิกัดของจุด B’  คือ    (-6, -6)  “        

พิกัดของจุด C’  คือ    (-3, 0)   “. 

 

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 8  > 27



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 8 28 

ใบกิจกรรม 2 : ผ้าไทยลายสวยด้วยการแปลง 
ช่ือ – สกุล       ช้ัน ม. 2/        ห้อง          เลขที่    
ช่ือ – สกุล       ช้ัน ม. 2/        ห้อง          เลขที่     
ช่ือ – สกุล       ช้ัน ม. 2/        ห้อง          เลขที่    
ช่ือ – สกุล       ช้ัน ม. 2/        ห้อง          เลขที่     

 

 
  ให้นักเรียนออกแบบลายผ้าไทยที่สามารถอธิบายการสร้างลายผ้าโดยอาศัยการแปลง

ทางเรขาคณิต  โดยระบายสีลงในช่องตารางสรา้งเป�นผ้าไทยลายสวย 

ตัวอยา่งของลวดลายผ้าท่ีอธบิายได้ด้วยการแปลงทางเรขาคณิต 

      

คําช้ีแจง 

<  ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 828



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 8 28 

ใบกิจกรรม 2 : ผ้าไทยลายสวยด้วยการแปลง 
ช่ือ – สกุล       ช้ัน ม. 2/        ห้อง          เลขที่    
ช่ือ – สกุล       ช้ัน ม. 2/        ห้อง          เลขที่     
ช่ือ – สกุล       ช้ัน ม. 2/        ห้อง          เลขที่    
ช่ือ – สกุล       ช้ัน ม. 2/        ห้อง          เลขที่     

 

 
  ให้นักเรียนออกแบบลายผ้าไทยที่สามารถอธิบายการสร้างลายผ้าโดยอาศัยการแปลง

ทางเรขาคณิต  โดยระบายสีลงในช่องตารางสรา้งเป�นผ้าไทยลายสวย 

ตัวอยา่งของลวดลายผ้าท่ีอธบิายได้ด้วยการแปลงทางเรขาคณิต 

      

คําช้ีแจง 

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 8 29 

ตัวอยา่งผ้าไทยลายสวย :  ลายหัวใจกาชาด 

 

 
 

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 8  > 29



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 8 30 

ตารางสําหรบัออกแบบผ้าไทยลายสวย 

ลาย                                                                . 

 

<  ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 830



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 9 31 

 

 

 

 

 

 

หน่วยการเรยีนรูท้ี่ 9 

ฝาแฝดทุกประการ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 9  > 31



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 9 32 

 

แบบฝ�กหัด 1 : การเขียนสัญลักษณ์ความเท่ากันทุกประการ 
 

บทนิยามของความเท่ากันทุกประการ 
      รูปเรขาคณติสองรปูเท่ากันทุกประการ ก็ต่อเมื่อ เคล่ือนที่รูปหนึ่งไปทับอีกรูปหนึ่งได้สนิท 

สัญลักษณ์แสดงความเท่ากนัทุกประการ 

เมื่อรูปเรขาคณิต A และรูปเรขาคณติ B เท่ากันทุกประการ จะเขียนว่า  รูป A ≅  รูป B   

อ่านว่า รูป A เท่ากันทุกประการกับรูป B  หรือ รูป A และรูป B เท่ากันทุกประการ 

สมบัติของความเท่ากันทุกประการของรูปเรขาคณิต 

o ถ้ารูปเรขาคณติสองรูปเทา่กันทุกประการ แล้วรูปเรขาคณติทั้งสองรูปนั้น 
มีรูปร่างเหมือนกันและมีขนาดเท่ากัน    

o ถ้ารูปเรขาคณติสองรูปมีรูปรา่งเหมือนกันและมีขนาดเท่ากัน   
แล้วรูปเรขาคณติทั้งสองรปูนัน้ เท่ากันทุกประการ 

 
จงหาว่าในแต่ละข้อต่อไปนี้ รปูเรขาคณิตคู่ใดเท่ากันทุกประการ  พร้อมทั้งเขียน 
สัญลักษณ์แสดงความเท่ากันทุกประการของรูปเรขาคณิตนั้น 
 

1.  
 

 
 
 

 
                   รูป  A          รูป  B   รูป  C   รูป  D 
 
 คําตอบ      รูป  A  ≅  รูป D   
 
2.   

  
 
 
                      รูป  A                     รูป  B       รูป  C         รูป  D 

 
 คําตอบ      รูป  B  ≅  รูป D   
  

คําช้ีแจง 

<  ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 932



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 9 32 

 

แบบฝ�กหัด 1 : การเขียนสัญลักษณ์ความเท่ากันทุกประการ 
 

บทนิยามของความเท่ากันทุกประการ 
      รูปเรขาคณติสองรปูเท่ากันทุกประการ ก็ต่อเมื่อ เคล่ือนที่รูปหนึ่งไปทับอีกรูปหนึ่งได้สนิท 

สัญลักษณ์แสดงความเท่ากนัทุกประการ 

เมื่อรูปเรขาคณิต A และรูปเรขาคณติ B เท่ากันทุกประการ จะเขียนว่า  รูป A ≅  รูป B   

อ่านว่า รูป A เท่ากันทุกประการกับรูป B  หรือ รูป A และรูป B เท่ากันทุกประการ 

สมบัติของความเท่ากันทุกประการของรูปเรขาคณิต 

o ถ้ารูปเรขาคณติสองรูปเทา่กันทุกประการ แล้วรูปเรขาคณติทั้งสองรูปนั้น 
มีรูปร่างเหมือนกันและมีขนาดเท่ากัน    

o ถ้ารูปเรขาคณติสองรูปมีรูปรา่งเหมือนกันและมีขนาดเท่ากัน   
แล้วรูปเรขาคณติทั้งสองรปูนัน้ เท่ากันทุกประการ 

 
จงหาว่าในแต่ละข้อต่อไปนี้ รปูเรขาคณิตคู่ใดเท่ากันทุกประการ  พร้อมทั้งเขียน 
สัญลักษณ์แสดงความเท่ากันทุกประการของรูปเรขาคณิตนั้น 
 

1.  
 

 
 
 

 
                   รูป  A          รูป  B   รูป  C   รูป  D 
 
 คําตอบ      รูป  A  ≅  รูป D   
 
2.   

  
 
 
                      รูป  A                     รูป  B       รูป  C         รูป  D 

 
 คําตอบ      รูป  B  ≅  รูป D   
  

คําช้ีแจง 

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 9 33 

3.  
 

 

 
 
 
           รูป  A             รูป  B        รูป  C        รูป  D 
 
 คําตอบ    รูป  C  ≅   รูป D   
 
4.   

  
 
 
 
 คําตอบ      CD����  ≅  EF���   
 

5.  

 

 

 

 คําตอบ      AB�C  ≅  DE�F   
 

 

 

 

 

  

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 9  > 33



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 9 34 

 

 

 

 

 

 

 

    เท่ากันทุกประการ 

   ไม่เท่ากันทุกประการ 

รูปตัวอย่าง 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

    เท่ากันทุกประการ 

   ไม่เท่ากันทุกประการ 

รูปตัวอย่าง 

 

 

 

 

 

แบบฝ�กหัด 2 : ความเท่ากันทุกประการของรูปเรขาคณิต 
 

ให้นักเรียนพิจารณาข้อความในแต่ละข้อว่า รูปเรขาคณติที่กําหนดให้เท่ากัน 
ทุกประการหรือไม่   หากไม่เท่ากันทุกประการ ให้วาดรูปเรขาคณติแสดงให้เห็นจริง 
 
 

1. รูปสี่เหล่ียมจตัุรสัสองรปูที่มีความยาวของด้านเท่ากัน  จะเท่ากันทุกประการหรือไม่   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. รูปสี่เหล่ียมมุมฉากสองรูปที่มพีื้นที่เท่ากัน  จะเท่ากันทุกประการหรือไม ่

  

คําช้ีแจง 

<  ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 934



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 9 34 

 

 

 

 

 

 

 

    เท่ากันทุกประการ 

   ไม่เท่ากันทุกประการ 

รูปตัวอย่าง 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

    เท่ากันทุกประการ 

   ไม่เท่ากันทุกประการ 

รูปตัวอย่าง 

 

 

 

 

 

แบบฝ�กหัด 2 : ความเท่ากันทุกประการของรูปเรขาคณิต 
 

ให้นักเรียนพิจารณาข้อความในแต่ละข้อว่า รูปเรขาคณติที่กําหนดให้เท่ากัน 
ทุกประการหรือไม่   หากไม่เท่ากันทุกประการ ให้วาดรูปเรขาคณติแสดงให้เห็นจริง 
 
 

1. รูปสี่เหล่ียมจตัุรสัสองรปูที่มีความยาวของด้านเท่ากัน  จะเท่ากันทุกประการหรือไม่   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. รูปสี่เหล่ียมมุมฉากสองรูปที่มพีื้นที่เท่ากัน  จะเท่ากันทุกประการหรือไม ่

  

คําช้ีแจง 

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 9 35 

 

 

 

 

 

 

 

    เท่ากันทุกประการ 

   ไม่เท่ากันทุกประการ 

รูปตัวอย่าง 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

    เท่ากันทุกประการ 

   ไม่เท่ากันทุกประการ 

รูปตัวอย่าง 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

    เท่ากันทุกประการ 

   ไม่เท่ากันทุกประการ 

รูปตัวอย่าง 

 

 

 

 

 
 

3. รูปวงกลมสองวงที่มีรัศมียาวเท่ากัน จะเท่ากันทุกประการหรือไม่  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4. รูปสามเหล่ียมสองรูปทีม่ีพื้นทีเ่ท่ากัน จะเท่ากันทุกประการหรือไม่ 

 

 

 

 

 

 

 

5. รูปสามเหล่ียมหน้าจั่วสองรูปที่มีความยาวรอบรูปเท่ากัน จะเท่ากันทุกประการหรือไม ่

  

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 9  > 35



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 9 36 

ความเท่ากันทุกประการของรูปสามเหลีย่ม 

      รูปสามเหล่ียมสองรูปเท่ากันทุกประการ ก็ต่อเมื่อ ด้านคู่ที่สมนัยกันและ 

มุมคู่ที่สมนัยกันของรูปสามเหล่ียมทั้งสองรูปนั้น มีขนาดเท่ากันเป�นคู่ ๆ 

แบบฝ�กหัด 3 : รูปสามเหล่ียมท่ีเท่ากันทุกประการ 

 
 
 
 
 
 

 
    
1. จากรูป รูปสามเหล่ียม ∆WINและ  ∆BIN เท่ากันทุกประการ จงเขียนด้านคู่ที่สมนัยกันและมุมคู่ที่สมนัยกัน 

 

2. จากรูป ∆RED ≅  ∆SKY  จงเขียนด้านคู่ที่สมนัยกันและมุมคู่ที่สมนัยกัน 

          ด้าน RE สมนัยกับด้าน SK         ด้าน ED  สมนัยกับด้าน KY      และ   ด้าน DR สมนัยกับด้าน YS 

          RE�D  สมนัยกับ  SK�Y      “           ED�R  สมนัยกับ  KY�S     “    และ     DR�E  สมนัยกับ  YS�K    “ 

  

  

  

 

 

 

ตอนที่ 1  ด้านและมุมทีส่มนัยกัน 

 

 

 

 

 

 

  

<  ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 936



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 9 37 

 
    
1. กําหนดให้ ∆BIG ≅  ∆CAT  จงหา AT และขนาดของ B� 

 

           เนื่องจาก   BIG ≅  ∆CAT  

            จะได้  ด้าน AT  สมนัยกับด้าน IG   ดังนั้น  AT = 8 หน่วย  

            และ   B�  สมนัยกับ C�  ดังนั้น  B� มีขนาดเท่ากับ 75 องศา    “  

  

2. กําหนดให้ ∆SUN ≅  ∆SEA  จงหา AS และขนาดของ SE�A 

 

           เนื่องจาก   ∆SUN ≅  ∆SEA  

            จะได้  ด้าน AS  สมนัยกับด้าน NS   ดังนั้น  AS = 7 หน่วย  

            และ   SE�A สมนัยกับ SU�N   ดังนั้น  SE�A  มีขนาดเทา่กับ 82 องศา      

  

 

 

ตอนที่ 2  รูปสามเหลี่ยมที่เท่ากันทกุประการ 

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 9  > 37



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 9 38 

 ถ้ารูปสามเหล่ียมสองรูปมีความสัมพันธ์กันแบบ ด้าน–มุม–ด้าน (ด.ม.ด.) กล่าวคือ มีด้านยาว

เท่ากันสองคู่ และมุมในระหว่างด้านคู่ที่ยาวเท่ากันมีขนาดเท่ากัน  แล้วรูปสามเหล่ียมสองรูปนั้นเท่ากัน

ทุกประการ 

แบบฝ�กหัด 4 : รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธ์กันแบบ ด.ม.ด. 
 
 
 
 
 

1. จากรูป  ด้าน AB และด้าน ED ยาวเท่ากันหรือไม่  

เพราะเหตใุด 

 
 

 

 

         พิจารณา  ∆ABC  และ  ∆EDC  

                          BC    =    DC         (กําหนดให้)  

                       BC�A   =    DC�E       (ถ้าเส้นตรงสองเส้นตัดกัน  แล้วมุมตรงข้ามมีขนาดเท่ากัน)  

                        CA    =   CE           (กําหนดให้)  

           ดังนั้น  ∆ABC  ≅  ∆EDC      (ด.ม.ด.)  

           จะได้        AB  =  ED             (ด้านคู่ทีส่มนัยกันของรูปสามเหล่ียมที่เท่ากันทุกประการ                                          

                                                      จะยาวเท่ากัน)  

                                                        

2. จากรูป  PE�A  มีขนาดเท่ากับ AN�P  หรือไม่  

เพราะเหตใุด 
 

 

 

          พิจารณา  ∆APE  และ  ∆PAN  

                          EA    =    NP         (กําหนดให้)  

                       EA�P   =    NP�A       (กําหนดให้)  

                          AP    =    PA          (AP���� เป�นด้านร่วม)  

           ดังนั้น   ∆APE  ≅  ∆PAN      (ด.ม.ด.)  

           จะได้       PE�A  =  AN�P          (มุมคู่ทีส่มนัยกันของรูปสามเหล่ียมที่เท่ากันทุกประการ                                          

                                                        จะมีขนาดเท่ากัน)  

<  ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 938



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 9 39 

 ถ้ารูปสามเหล่ียมสองรูปมีความสัมพันธ์กันแบบ มุม–ด้าน–มุม (ม.ด.ม.)  

กล่าวคือ มีมุมที่มีขนาดเท่ากันสองคู่ และด้านซึ่งเป�นแขนร่วมของมุมทั้งสอง 

ยาวเท่ากัน  แล้วรูปสามเหล่ียมสองรูปนั้นเท่ากันทุกประการ 

แบบฝ�กหัด 5 : รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธ์กันแบบ ม.ด.ม. 
 
 
 
 
 

1. จากรูป  ด้าน AB และด้าน CD ยาวเท่ากันหรือไม่  

เพราะเหตใุด 

 

 

 
 

          พิจารณา  ∆ABC  และ  ∆CDA  
                        CA�B    =    AC�D       (กําหนดให)้  
                          AC   =    CA          (AC���� เป�นด้านร่วม)                              
                        BC�A   =    DA�C       (กําหนดให้)  
           ดังนั้น    ∆ABC  ≅  ∆CDA     (ม.ด.ม.)  
           จะได้           AB  =  CD          (ด้านคู่ทีส่มนัยกันของรูปสามเหล่ียมที่เท่ากันทุกประการ                                       
                                                      จะยาวเท่ากัน)  
                                                        

2. กําหนดให้รูปสี่เหล่ียม ABCD เป�นรูปสี่เหล่ียมจัตรุัส  

AF�C  มีขนาดเท่ากับ AE�C  หรือไม่  เพราะเหตใุด 
 

 

 

          พิจารณา  ∆AFD  และ  ∆AEB  
                        DA�F    =    BA�E        (กําหนดให้)  
                          DA   =    AB          (รูปสี่เหล่ียมจัตุรัสมีด้านยาวเท่ากัน)  
                       AD�F    =    AB�E        (รูปสี่เหล่ียมจัตรุัสมีขนาดของมุมภายในเท่ากับ 90 องศา)  
           ดังนั้น   ∆AFD  ≅  ∆AEB      (ม.ด.ม.)  
           จะได้       AF�D  =  AE�B          (มุมคู่ทีส่มนัยกันของรูปสามเหล่ียมที่เท่ากันทุกประการ                                          
                                                        จะมีขนาดเท่ากัน)  
           เนื่องจาก  AF�C  =  180 – AF�D    และ   AE�C =  180 – AE�B      (ขนาดของมุมตรง)  
          ดังนั้น      AF�C  =  AE�C          (สมบัติของการเท่ากัน)  

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 9  > 39



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 9 40 

ถ้ารูปสามเหล่ียมสองรูปมีความสัมพันธ์กันแบบ ด้าน–ด้าน–ด้าน (ด.ด.ด.) 

 กล่าวคือ มีด้านยาวเท่ากันสามคู่ แล้วรูปสามเหล่ียมสองรูปนั้นเท่ากันทุกประการ 

แบบฝ�กหัด 6 : รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธ์กันแบบ ด.ด.ด. 
 
 
 
 
 

1. จากรูป  AC�B  มีขนาดเท่ากับ AD�B หรือไม่  

เพราะเหตใุด 

 
 

 

          พิจารณา  ∆ACB  และ  ∆ADB  

                           AC    =   AD        (กําหนดให้)  

                         CB    =    DB         (กําหนดให้)  

                         AB   =    AB          (AB���� เป�นด้านร่วม)  

           ดังนั้น    ∆ACB  ≅  ∆ADB    (ด.ด.ด.)  

           จะได้      AC�B   =  AD�B        (มุมคู่ที่สมนัยกันของรูปสามเหล่ียม  

                                                      ที่เท่ากันทุกประการ จะมีขนาดเท่ากัน)   

                                                        

2. จากรูป  TO�P  มีขนาดเท่ากับ TA�P  หรือไม่  

เพราะเหตใุด 
 

 

 

          พิจารณา  ∆TOP  และ  ∆TAP  

                          TO    =    TA         (กําหนดให้)  

                          OP    =    AP         (กําหนดให้)  

                         PT    =    PT          (PT���� เป�นด้านร่วม)  

           ดังนั้น   ∆TOP  ≅  ∆TAP      (ด.ด.ด.)  

           จะได้       TO�P  =  TA�P          (มุมคู่ทีส่มนัยกันของรูปสามเหล่ียม  

                                                       ที่เท่ากันทุกประการจะมีขนาดเท่ากัน)  

 

<  ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 940



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 9 41 

แบบฝ�กหัด 7 : การแกป้�ญหาเกี่ยวกับรูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีเท่ากันทุกประการ 
 

1. จากรูป  จงหาขนาดของ DC�B 
 

 
 

 

 

          พิจารณา  ∆BDA  และ  ∆DBC  

                      BD    =    DB               (BD���� เป�นด้านร่วม)  

                     DA   =    BC               (กําหนดให)้  

                     AB    =   CD               (กําหนดให)้  

           ดังนั้น    ∆BDA  ≅  ∆DBC      (ด.ด.ด.)  

           จะได้  DC�B  =   BA�D  = 60°   (มุมคู่ทีส่มนัยกันของรูปสามเหล่ียมที่เท่ากันทุกประการ   

                                                        จะมีขนาดเท่ากัน)  

                         

                                 

2. จากรูป  จงหาขนาดของ BC�A 

 

 

 
 

         พิจารณา  ∆ACB  และ  ∆ACD  

                      CB    =    CD                (กําหนดให้)  

                   AC�B   =    AC�D              (กําหนดให้)  

                     AC    =   AC                (AC���� เป�นด้านร่วม)  

           ดังนั้น    ∆ACB  ≅  ∆ACD      (ด.ม.ด.)  

           จะได้  AB�C  =   AD�C  = 35°   (มุมคู่ทีส่มนัยกันของรูปสามเหล่ียมที่เท่ากันทุกประการ   

                                                        จะมีขนาดเท่ากัน)  

           จาก  AB�C + BC�A + CA�B  =  180°  (ขนาดของมุมภายในของรูปสามเหล่ียมรวมกันเท่ากับ 180°) 

          จะได้   35 + BC�A + 30  =  180  

          ดังนั้น       BC�A   =  115°  

  

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 9  > 41



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 9 42 

3. จากรูป  จงหาค่า x 
 

 
 

 

 

          พิจารณา  ∆LEG  และ  ∆ARM  

                         LE�G   =    AR�M             (กําหนดให้)  

                          EG   =    RM               (กําหนดให้)  

                       EG�L    =   RM�A             (กําหนดให้)  

           ดังนั้น    ∆LEG  ≅  ∆ARM          (ม.ด.ม.)  

           จะได้       GL  =   MA                  (ด้านคู่ทีส่มนัยกันของรูปสามเหล่ียมที่เท่ากันทุกประการ   

                                                             จะยาวเท่ากัน)  

            ดังนั้น     2x + 5  =  11  

            นั่นคือ            x   =   3             

                                 

4. จากรูป  จงหา  AB 

 

 

 
 

        พิจารณา  ∆BEA  และ  ∆BCD  

                        AB�E    =    DB�C       (ถ้าเส้นตรงสองเส้นตัดกัน  แล้วมุมตรงข้ามมีขนาดเท่ากัน)  

                         AB    =    DB          (กําหนดให)้  

                       EA�B    =    CD�B       (กําหนดให้)  

           ดังนั้น    ∆BEA  ≅  ∆BCD     (ม.ด.ม.)  

           จะได้      EA  =  CD  =  8 หน่วย   (ด้านคู่ที่สมนัยกันของรูปสามเหล่ียมที่เท่ากันทุกประการ   

                                                            จะยาวเท่ากัน)  

           เนื่องจาก   ∆BEA เป�นรูปสามเหล่ียมมุมฉาก  

          จะได้    AB2  =  BE2 – EA2  =  102 – 82  =  36  

          ดังนั้น   AB  =  6 หน่วย  

   

<  ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 942



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 9 43 

5. จากรูป กําหนดให ้รูปสามเหล่ียม ABD   

มีความยาวรอบรูปเท่ากับ 36 หน่วย  

จงหา  AB 

 
 

 

 

 

          พิจารณา  ∆ABC  และ  ∆DBC  
                           BC    =    BC          (BC���� เป�นด้านร่วม)  
                       BC�A    =    BC�D       (มุมทั้งสองเป�นมุมฉาก)  
                         CA    =    CD         (กําหนดให้)  
           ดังนั้น    ∆ABC  ≅  ∆DBC     (ด.ม.ด.)  
           จะได้            AB  =  DB         (ด้านคู่ทีส่มนัยกันของรูปสามเหล่ียมที่เท่ากันทุกประการ   
                                                      จะยาวเท่ากัน)  
           เนื่องจาก  ความยาวรอบรูป  ∆ABD เท่ากับ AB + BD + DC + CA            
                              36   =  AB + AB + 5 + 5  
          จะได้    AB  =  13 หน่วย  
                                 

6. จากรูป  กําหนดให้ รูปสามเหล่ียม ABC   

มีพื้นที่เท่ากับ 20 ตารางหน่วย  

จงหา  FD 
 

 

 

         พิจารณา  ∆ABC  และ  ∆DEF  
                          AB    =    DE          (กําหนดให้)  
                       AB�C   =    DE�F       (กําหนดให้)  
                          BC    =    EF          (กําหนดให้)  
           ดังนั้น    ∆ABC  ≅  ∆DEF     (ด.ม.ด.)  
           จะได้       CA   =   FD           (ด้านคู่ที่สมนัยกันของรูปสามเหล่ียมที่เท่ากันทุกประการ   
                                                      จะยาวเท่ากัน)  
           เนื่องจาก   ∆ABC  เป�นรูปสามเหล่ียมที่สูง 10 หน่วย และมีพื้นที่ 20 ตารางหน่วย  
          จะได้    CA  ที่เป�นฐานของรูปสามเหล่ียม ABC ยาว 4 หน่วย  
          ดังนั้น   FD  ยาว  4  หน่วย  

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 9  > 43



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 10 44 

 

 

 

 

 

 

หน่วยการเรยีนรูท้ี่ 10 

เส้นนีท้ี่คู่กัน 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

<  ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 1044
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หน่วยการเรยีนรูท้ี่ 10 

เส้นนีท้ี่คู่กัน 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 10 45 

นักเรียนคิดว่า ส่วนของเส้นตรงในแนวนอนทั้งหมดขนานกันหรือไม่ เพราะเหตุใด 

ขนานกัน เพราะว่า เมื่อวัดระยะห่างระหว่างส่วนของเส้นตรงแต่ละคู่ พบว่ามีระยะห่าง  

เท่ากันเสมอ          

             

 

ใบกิจกรรม 1 : ตามหาความจริง 
    
คําช้ีแจง ให้นักเรียนใช้อุปกรณ์วัดระยะห่างระหว่างส่วนของเส้นตรงในแนวนอนทั้งหมด 
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
                  
 
 

 
 
 
 
 

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 10  > 45



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 10 46 

เมื่อเส้นตรงเส้นหนึ่งตัดเส้นตรงคู่หนึ่ง  เส้นตรงคู่นัน้ขนานกัน  ก็ต่อเมื่อ   
ขนาดของมุมภายในที่อยู่บนขา้งเดียวกันของเส้นตัดรวมกันเท่ากับ 180 องศา 

 
                    กําหนดให้  AB�⃖���⃗   //  CD�⃖���⃗   จะได้ 

                                                                          1�  +  3�   =   180° 
                หรือ     2�  +  4�   =   180° 

 
 
 

 

แบบฝ�กหัด 1 : เส้นขนานและมุมภายใน 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
    
คําช้ีแจง ให้นักเรียนพิจารณาว่า AB�⃖���⃗   และ CD�⃖���⃗   ในแต่ละข้อต่อไปนี้ขนานกันหรือไม่ เพราะเหตุใด 

1.  

 
 
2.  

 
 

ตอนที่ 1   
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<  ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 1046



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 10 47 

 
3.  

 
 
 

 

 
 
คําช้ีแจง ให้นักเรียนพิจารณาว่า AB�⃖���⃗   และ CD�⃖���⃗   ในแต่ละข้อต่อไปนี้ขนานกันหรือไม่ เพราะเหตุใด 

1. จากรูป  AB�⃖���⃗   // CD�⃖���⃗    จงหาคา่ของ x 

 
 

2. จากรูป AC�⃖���⃗   // DE�⃖��⃗   จงหาค่าของ x + y 

 
3. จากรูป  AD���� //  CF�����⃗  จงหาค่าของ x   

 

        

ตอนที่ 2   

 

 

 

  

 

 

 

 

  

  

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

  

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 10  > 47



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 10 48 

 

ใบกิจกรรม 2 : มุมแย้งบอกได ้
    
คําช้ีแจง ให้นักเรียนกําหนด AB�⃖���⃗   และ CD�⃖���⃗   ไม่ขนานกัน  ให้นักเรียนเขียนเส้นตัด XY  ตัด AB�⃖���⃗   และ 
CD�⃖���⃗   โดยให้ จุด M และจุด N  เป�นจุดตัดบน  AB�⃖���⃗   และ CD�⃖���⃗   ตามลําดับ  จากนั้นวัดขนาดของมุมแย้ง   
แล้วเติมลงในตารางให้สมบูรณ์ 

1.  

 ช่ือมุม 
ขนาดของ

มุม 

มุมแย้ง 
คู่ที่ 1 

AM�N  

DN�M  

มุมแย้ง 
คู่ที่ 2 

BM�N  

CN�M  

 
 
        
 
 

2.  

 ช่ือมุม 
ขนาดของ

มุม 

มุมแย้ง 
คู่ที่ 1 

AM�N  

DN�M  

มุมแย้ง 
คู่ที่ 2 

BM�N  

CN�M  

                                                                              
 
 
 
 
 
 

<  ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 1048



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 10 48 

 

ใบกิจกรรม 2 : มุมแย้งบอกได ้
    
คําช้ีแจง ให้นักเรียนกําหนด AB�⃖���⃗   และ CD�⃖���⃗   ไม่ขนานกัน  ให้นักเรียนเขียนเส้นตัด XY  ตัด AB�⃖���⃗   และ 
CD�⃖���⃗   โดยให้ จุด M และจุด N  เป�นจุดตัดบน  AB�⃖���⃗   และ CD�⃖���⃗   ตามลําดับ  จากนั้นวัดขนาดของมุมแย้ง   
แล้วเติมลงในตารางให้สมบูรณ์ 

1.  

 ช่ือมุม 
ขนาดของ

มุม 

มุมแย้ง 
คู่ที่ 1 

AM�N  

DN�M  

มุมแย้ง 
คู่ที่ 2 

BM�N  

CN�M  

 
 
        
 
 

2.  

 ช่ือมุม 
ขนาดของ

มุม 

มุมแย้ง 
คู่ที่ 1 

AM�N  

DN�M  

มุมแย้ง 
คู่ที่ 2 

BM�N  

CN�M  

                                                                              
 
 
 
 
 
 

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 10 49 

เมื่อเส้นตรงเส้นหนึ่งตัดเส้นตรงคู่หนึ่ง  เส้นตรงคู่นัน้ขนานกัน   
ก็ต่อเมื่อ  มุมแย้งมขีนาดเท่ากัน 

 
     กําหนดให้  AB�⃖���⃗   //  CD�⃖���⃗   จะได้ 

                                              1�  =  4�    หรือ   2�  =  3�    
 
 

 

แบบฝ�กหัด 2 : เส้นขนานและมุมแย้ง 
 
 
 
                                
 
 
 
 
 
 

 
 
1. จากรูป AB�⃖���⃗   // CD�⃖���⃗  จงหาค่าของ x  

 
 
 
 

2. จากรูป AB�⃖���⃗   // CD�⃖���⃗  จงหาค่าของ x – y  

 
  

ตอนที่ 1   
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ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 10  > 49



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 10 50 

3. จากรูป  AB�⃖���⃗   // CD�⃖���⃗   และ CD�⃖���⃗   // EF�⃖��⃗   จงหาขนาดของ XY�Z  

 
 

4. จากรูป  AB�⃖���⃗   // CD�⃖���⃗   และ CD�⃖���⃗   // EF�⃖��⃗   จงหาขนาดของ XY�Z  

 
        

 
    

จากรูปที่กําหนดให้  จงหาว่าเส้นตรง รังส ี หรือส่วนของเสน้ตรงคู่ใดขนานกัน  พร้อมทั้งให้เหตุผล 
1.  

 
 

2.  

 

 

 

 

  

 

  

 

ตอนที่ 2   

 

 

 

  

 
 

 

 

  

 

 

 

 

  

  

 

<  ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 1050



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 10 50 

3. จากรูป  AB�⃖���⃗   // CD�⃖���⃗   และ CD�⃖���⃗   // EF�⃖��⃗   จงหาขนาดของ XY�Z  

 
 

4. จากรูป  AB�⃖���⃗   // CD�⃖���⃗   และ CD�⃖���⃗   // EF�⃖��⃗   จงหาขนาดของ XY�Z  

 
        

 
    

จากรูปที่กําหนดให้  จงหาว่าเส้นตรง รังส ี หรือส่วนของเสน้ตรงคู่ใดขนานกัน  พร้อมทั้งให้เหตุผล 
1.  

 
 

2.  

 

 

 

 

  

 

  

 

ตอนที่ 2   

 

 

 

  

 
 

 

 

  

 

 

 

 

  

  

 

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 10 51 

เมื่อเส้นตรงเส้นหนึ่งตัดเส้นตรงคู่หนึ่ง เส้นตรงคู่นั้นขนานกัน  ก็ต่อเมื่อ  
มุมภายนอกและมุมภายในที่อยู่ตรงข้ามบนข้างเดียวกันของเส้นตัดมีขนาดเท่ากัน 

 
กําหนดให้  AB�⃖���⃗   //  CD�⃖���⃗   จะได้                                                    

1�  =  5�      
2�  =  6�    
3�  =  7�     

หรือ 4�  =  8�    
 
 
 

 
 

แบบฝ�กหัด 3 : เส้นขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน 
 
 
 
                                
 
 
 
 
 
 
 

 
 
คําช้ีแจง ให้นักเรียนหาค่าของมุมที่กําหนด โดยพิจารณารูปต่อไปนี ้
1. จากรูป AB�⃖���⃗   // CD�⃖���⃗  จงหาค่าของ x  

 
 

2. จากรูป AB�⃖���⃗   // CD�⃖���⃗  จงหาค่าของ x – y  

 

ตอนที่ 1   

 

 

 

  

 

 

 

 

 

  

 

 

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 10  > 51



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 10 52 

 
3. จากรูป   CD����  //  EF���    จงหาค่าของ x 

 
 

 
    
คําช้ีแจง       จากรูปที่กําหนดให้  จงหาว่าเส้นตรง รังสี  หรือส่วนของเส้นตรงคู่ใดขนานกัน พร้อมทั้งให้เหตุผล 
1.  

 
 

 
 

 
 
 
 
 

 
 
 

 
 

 

ตอนที่ 2   

เนื่องจาก CA�H  =  90°           

จะได้  CA�E  =  90 – 60   =   30°          

และเนื่องจาก  BD�����⃗   และ AE�����⃗   มี AC�����⃗   เป�นเส้นตัด         

แล้วทําให้ CB�D และ CA�E ซึ่งเป�นมุมภายนอกและมุมภายในที่อยู่ตรงข้ามบนข้างเดียวกันของเส้นตัดม

ขนาดเท่ากัน          

ดังนั้น  BD�����⃗   // AE�����⃗         

 

 

 

  

 

<  ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 1052



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 10 52 

 
3. จากรูป   CD����  //  EF���    จงหาค่าของ x 

 
 

 
    
คําช้ีแจง       จากรูปที่กําหนดให้  จงหาว่าเส้นตรง รังสี  หรือส่วนของเส้นตรงคู่ใดขนานกัน พร้อมทั้งให้เหตุผล 
1.  

 
 

 
 

 
 
 
 
 

 
 
 

 
 

 

ตอนที่ 2   

เนื่องจาก CA�H  =  90°           

จะได้  CA�E  =  90 – 60   =   30°          

และเนื่องจาก  BD�����⃗   และ AE�����⃗   มี AC�����⃗   เป�นเส้นตัด         

แล้วทําให้ CB�D และ CA�E ซึ่งเป�นมุมภายนอกและมุมภายในที่อยู่ตรงข้ามบนข้างเดียวกันของเส้นตัดม

ขนาดเท่ากัน          

ดังนั้น  BD�����⃗   // AE�����⃗         

 

 

 

  

 

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 10 53 

แบบฝ�กหัด 4 : การแก้ป�ญหาเก่ียวกับเส้นขนาน 
 

ช่ือ – สกุล          ช้ัน ม. 2/        ห้อง          เลขที่    
ช่ือ – สกุล          ช้ัน ม. 2/        ห้อง          เลขที่   

 

คําช้ีแจง ให้นักเรียนหาค่าของมุมที่กําหนด โดยพิจารณารูปต่อไปนี ้

1. จากรูป  BE����⃗  //  DF�����⃗  จงหาค่าของ x  

 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. จากรูป AB�⃖���⃗   // CF�⃖��⃗  จงหาค่าของ  x + y  
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

 
 

ลาก  CG�����⃗   ให้ขนานกับ  DF�����⃗     

ซึ่งจะได้  CG�����⃗   ขนานกับ BE����⃗   

เนื่องจาก  CG�����⃗   //  DF�����⃗    

จะได้         DC�G + 112  =  180°   

ดังนั้น                  DC�G  =  68°  

เนื่องจาก  AC�G + DC�G  =  124°   

จะได้                    AC�G  =  56°  

เนื่องจาก    CG�����⃗   //  BE����⃗   

จะได้       AB�E  =  AC�G   

ดังนั้น           x  =  56  

  

  

 

 

เนื่องจาก    AB�⃖���⃗   // CF�⃖��⃗   

จะได้        90 + y + 45  =  180°   

ดังนั้น                        y  =  45  

เนื่องจาก            x  =  DA�B   

จะได้                x   =  42 + 45 + 45 = 132  

ดังนั้น          x + y  =  132 + 45  =  177   

   

 

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำาหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 10  > 53



ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 10 54 

3. จากรูป  BC�����⃗  //  DF�����⃗    จงหาคา่ของ 2x – y  

 
 
 

4. จากรูป  AE���� //  CF����  จงหาค่าของ  2(x – y)  
 

 
 
 

5. จากรูป  AB���� //  CD����  และ  BC���� //  DE����   จงหาค่าของ  x 

 
 
 

เนื่องจาก   BC�����⃗  //  DF�����⃗    

จะได้         y  =  85   

และ          x + 135  =  180  

จะได้                   x  =  45  

ดังนั้น          2x – y  =  2(45) – 85  =  5  

  

เนื่องจาก    AE���� //  CF����   

จะได้        y + 120   =   180   

ดังนั้น                   y   =   60  

และ             x + 58   =  120   

จะได้                    x   =   62  

ดังนั้น          2(x – y)  =  2(62 – 60)  =  4   

   

เนื่องจาก    AB���� //  CD����  

จะได้        BC�D   =   41°   

เนื่องจาก    BC���� //  DE����  

จะได้             x   =   41°   
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จะได้         y  =  85   

และ          x + 135  =  180  

จะได้                   x  =  45  

ดังนั้น          2x – y  =  2(45) – 85  =  5  

  

เนื่องจาก    AE���� //  CF����   

จะได้        y + 120   =   180   

ดังนั้น                   y   =   60  

และ             x + 58   =  120   

จะได้                    x   =   62  

ดังนั้น          2(x – y)  =  2(62 – 60)  =  4   

   

เนื่องจาก    AB���� //  CD����  

จะได้        BC�D   =   41°   

เนื่องจาก    BC���� //  DE����  

จะได้             x   =   41°   

   

   

ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ (สําหรับนักเรียน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ท่ี 10 55 

ขนาดของมุมภายในทั้งสามมมุของรูปสามเหล่ียมรวมกันเทา่กับ 180 องศา 
 

                                                     
                               1� + 2� + 3�   =   180°    

 
 
 

ถ้าต่อด้านใดด้านหนึ่งของรูปสามเหล่ียมออกไป แล้วมุมภายนอกที่เกิดขึ้นจะมีขนาดเท่ากับ
ผลบวกของขนาดของมุมภายในที่ไม่ใช่มุมประชิดของมุมภายนอกนั้น 

 
 
 
                  3�  =   1� + 2�         
 
 
 
 
 
 
 

แบบฝ�กหัด 5 : เส้นขนานกับรูปสามเหล่ียม 
 
 
 
                                
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
1. จากรูป  BC�⃖��⃗   // DE�⃖��⃗   จงหาค่าของ x  

 
 
 
 
 

เนื่องจาก   BC�⃖��⃗   // DE�⃖��⃗   

จะได้    CB�D  =  ED�A  =  x°  

เนื่องจาก  ED�A + DA�E + AE�D  =  180°  

จะได้       x + 36 + 75 = 180  

ดังนั้น      x  =  69  
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2. จากรูป  AB���� //  CD����  จงหาค่าของ x  

      

 

 

 

 

 

3. จากรูป  จงหาค่าของ x  

 
 

4. จากรูป  จงหาขนาดของมมุแต่ละมุมภายในรูปสามแหล่ียม ABC 

 
 

 
 
 
 

เนื่องจาก   AB���� //  CD����  

จะได้       EC�B + 120  =  180  

ดังนั้น  EC�B  =  60°  

และเนื่องจาก  AE���� //  BC����    

จะได้  DE�A = EC�B = 60°     

เนื่องจาก EA�D + AD�E + DE�A =  180°  

จะได้       2x + 74 + 60 = 180  

ดังนั้น      x  =  23   

 

 

เนื่องจาก  AG�F  =  CG�E   

จะได้       AG�F  =  70°  

เนื่องจาก  FA�G + GF�A + AG�F  =  180°  

จะได้       48 + x + 70 = 180  

ดังนั้น      x  =  62  

 

  

 

 

เนื่องจาก  AB�C + BC�A + CA�B    =  180°   

จะได้       x + 2x + 3x  =  180  

                            6x  =  180  

                              x  =  30  

ดังนั้น      AB�C  =  30°  

              BC�A  =  2(30)  =  60°                    

               CA�B  =  3(30)  =  90°  
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2. จากรูป  AB���� //  CD����  จงหาค่าของ x  

      

 

 

 

 

 

3. จากรูป  จงหาค่าของ x  

 
 

4. จากรูป  จงหาขนาดของมมุแต่ละมุมภายในรูปสามแหล่ียม ABC 

 
 

 
 
 
 

เนื่องจาก   AB���� //  CD����  

จะได้       EC�B + 120  =  180  

ดังนั้น  EC�B  =  60°  

และเนื่องจาก  AE���� //  BC����    

จะได้  DE�A = EC�B = 60°     

เนื่องจาก EA�D + AD�E + DE�A =  180°  

จะได้       2x + 74 + 60 = 180  

ดังนั้น      x  =  23   

 

 

เนื่องจาก  AG�F  =  CG�E   

จะได้       AG�F  =  70°  

เนื่องจาก  FA�G + GF�A + AG�F  =  180°  

จะได้       48 + x + 70 = 180  

ดังนั้น      x  =  62  

 

  

 

 

เนื่องจาก  AB�C + BC�A + CA�B    =  180°   

จะได้       x + 2x + 3x  =  180  

                            6x  =  180  

                              x  =  30  

ดังนั้น      AB�C  =  30°  

              BC�A  =  2(30)  =  60°                    

               CA�B  =  3(30)  =  90°  
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5. จากรูป  จงหาขนาดของ AB�E 

      

       

 

6. จากรูป  จงหาขนาดของ CA�B  

 
 

 

 

7. จากรูป  จงหาขนาดของ AB�E 

 

 
 

 

  

จากรูป    BC�D  เป�นมุมตรง  

จะได้    BC�E  =  180 – 150  =  30°     

ดังนั้น   AB�E  =   BC�E +  CE�B  = 30 + 40   

                    =  70°  

           

จากรูป    BC�E  เป�นมุมภายนอกของ ∆DEC  

จะได้       BC�E  =  68 + 38  =  106°     

จากรูป    BC�E  เป�นมุมภายนอกของ ∆ABC  

จะได้       CA�B + AB�C  =  BC�E    

                  CA�B + 61  =  106  

ดังนั้น                  CA�B  =  45°  

  

จากรูป    BE�A  เป�นมุมภายนอกของ ∆DEC  

จะได้       BE�A  =  47 + 43  =  90°     

เนื่องจาก  EA�B + BE�A + AB�E  =  180°  

จะได้      54 + 90 + AB�E  =  180    

ดังนั้น                      AB�E  =  36°  
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หน่วยการเรยีนรูท้ี่ 11 

แยกได้ ประกอบได ้
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หน่วยการเรยีนรูท้ี่ 11 

แยกได้ ประกอบได ้
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ใบกิจกรรม 1 : รู้จักเอกนาม 
 

ตอนท่ี 1 

 

        จํานวนที่อยู่ในรูปของค่าคงตัวหรือตัวแปรซึ่งอยู่ในรูปการดําเนินการต่าง ๆ เช่น 4, -2x,  1
5
x2,  

2x + y เรียกว่า          นิพจน์        
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 นิพจน์ที่อยู่ในรูปการคูณระหว่างค่าคงตัวและตัวแปรสามารถเขียนได้หลายแบบแต่นิยมเขียนในรูปสั้น ๆ  

และกะทัดรัด 

ข้อตกลงเบื้องต้นเกี่ยวกบัการเขียนการคูณระหวา่งค่าคงตัวและตัวแปร ตัวอยา่ง 

1. กรณีมีค่าคงตัวมากกว่า 1 ตัว ให้หาผลคูณของค่าคงตัวก่อน แล้ว
จึงเขียนในรูปการคูณระหว่างค่าคงตัวกับตัวแปร และเขียนค่าคง
ตัวไว้หน้าตัวแปร 

3 ×  4 ×  x =  12x  

2. กรณีที่มีตัวแปรหลายตัว นิยมเขียนเรียงตามลําดับตัวอักษรโดย
เขียนเรียงชิดกันและใช้สัญลักษณ์เลขยกกําลังในกรณีที่เป�นไปได้ 

2 × 4 ×  a ×  b ×  c2 

=  8abc2  

3. กรณีที่มีค่าคงตัวเป�น 1 ไม่ต้องเขียน 1 ถ้าค่าคงตัวเป�น -1 ให้เขียน
เฉพาะเครื่องหมายลบหน้าตัวแปรทั้งหมด 

1 ×  x ×  z3  =     xz3             

(-1) ×  a ×   b2 =    -ab2  

ถ้าเราเขียน 

(-6)∙a∙b∙b (-6)ab2  -6ab2 

จะเหน็ว่า ทุกแบบก็อยู่ในรูปการคูณระหว่างค่าคงตัวกับตัวแปร แล้ว
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ตอนท่ี 2  

  

 นิพจน์ที่สามารถเขียนให้อยู่ในรูปการคูณของค่าคงตัวกับตัวแปรตั้งแต่หนึ่งตัวขึ้นไป โดยที่เลขช้ีกําลัง

ของตัวแปรแต่ละตัวเป�นศูนย์หรือจํานวนเต็มบวก เรียกว่า  เอกนาม   
 
 

คําช้ีแจง จงพิจารณานิพจน์ตอ่ไปนี้ว่าเป�นเอกนามหรือไม่ ให้ทําเครื่องหมาย √ หน้าข้อความ พร้อมบอกเหตุผล 

 

ข้อท่ี นิพจน์ นิพจน์ท่ีกําหนดเป�นเอกนามหรือไม่ เพราะเหตุใด 

1 3x2 

o เป�นเอกนาม โดยที่ค่าคงตัว คอื   3         ตัวแปรคือ     x           
เลขช้ีกําลังของตัวแปร คือ   2      

o ไม่ใช่เอกนาม เพราะ      

2 4xy 

o เป�นเอกนาม โดยที่ค่าคงตัว คอื    4        ตัวแปรคือ  x, y             
เลขช้ีกําลังของตัวแปร คือ  1 และ 1 ตามลําดับ    

o ไม่ใช่เอกนาม เพราะ      

3 2 – 3x 

o เป�นเอกนาม โดยที่ค่าคงตัว คอื            ตัวแปรคือ            

เลขช้ีกําลังของตัวแปร คือ         
o ไม่ใช่เอกนาม เพราะ   ไม่สามารถเขียนให้อยู่ในรูปการณ์คณูของค่าคงตัว  

        กับตัวแปรได้       

4 x + y 

o เป�นเอกนาม โดยที่ค่าคงตัว คอื            ตัวแปรคือ            

เลขช้ีกําลังของตัวแปร คือ         
o ไม่ใช่เอกนาม เพราะ   ไม่สามารถเขียนให้อยู่ในรูปการณ์คณูของค่าคงตัว 

        กับตัวแปรได้       

5 3x-2 

o เป�นเอกนาม โดยที่ค่าคงตัว คอื            ตัวแปรคือ            

เลขช้ีกําลังของตัวแปร คือ         
o ไม่ใช่เอกนาม เพราะ   เลขช้ีกําลังของตัวแปรเป�นจํานวนเตม็ลบ  

6 x 

o เป�นเอกนาม โดยที่ค่าคงตัว คอื   1         ตัวแปรคือ    x   

เลขช้ีกําลังของตัวแปร คือ   1      
o ไม่ใช่เอกนาม เพราะ      

7 - 5
7
 

o เป�นเอกนาม โดยที่ค่าคงตัว คอื   - 5
7
         ตัวแปรคือ  x    

เลขช้ีกําลังของตัวแปร คือ   0      
o ไม่ใช่เอกนาม เพราะ      

8 x2 + 3x + 5 

o เป�นเอกนาม โดยที่ค่าคงตัว คอื            ตัวแปรคือ            

เลขช้ีกําลังของตัวแปร คือ         
o ไม่ใช่เอกนาม เพราะ   ไม่สามารถเขียนให้อยู่ในรูปการณ์คณูของค่าคงตัว 

        กับตัวแปรได้       
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ข้อท่ี นิพจน์ นิพจน์ท่ีกําหนดเป�นเอกนามหรือไม่ เพราะเหตุใด 

9 2
x
 

o เป�นเอกนาม โดยที่ค่าคงตัว คอื            ตัวแปรคือ            

เลขช้ีกําลังของตัวแปร คือ         
o ไม่ใช่เอกนาม เพราะ   เมื่อเขยีนในรูปการคูณของค่าคงตัวกับตัวแปร  

        เลขช้ีกําลังของตัวแปรเป�นจํานวนเต็มลบ    

10 2
x-1 

o เป�นเอกนาม โดยที่ค่าคงตัว คอื   2         ตัวแปรคือ  x             
เลขช้ีกําลังของตัวแปร คือ  1      

o ไม่ใช่เอกนาม เพราะ      

 

ตอนท่ี 3  

 

    
 

     
 

 

 

    
 

 

 เอกนามประกอบด้วยสองส่วน คือ ส่วนที่เป�นค่าคงตัว และส่วนที่อยู่ในรูปของตัวแปรหรือการคูณกัน

ของตัวแปร เรียกส่วนที่เป�นค่าคงตัว ว่า  สัมประสิทธ์ิของเอกนาม   และเรียก ผลบวกของเลขช้ีกําลังของ 

ตัวแปรแต่ละตัวในเอกนาม ว่า  ดีกรีของเอกนาม     

 

คําช้ีแจง  จงระบุสัมประสิทธ์ิ ตัวแปร ผลบวกของเลขช้ีกําลังของตัวแปร และดีกรีของเอกนามต่อไปนี ้
 

ข้อท่ี เอกนาม สัมประสิทธิ ์ ผลบวกของเลขช้ีกาํลังของตวัแปรแต่ละตวั ดีกรีของเอกนาม 

1 2y    

2 -4x2y2    

3 6    

4 -x3y2    

5 
2
3
xyz2    

 

 

เป�นเอกนาม โดยที่ ค่าคงตัว คือ            ตัวแปรคือ       และ    

x   มีเลขช้ีกําลัง เป�น        และ  y มีเลขช้ีกําลัง เป�น       

 

 

3x2y3   เป�นเอกนามหรือไม่ 

 

 

 

เรียก 3 ว่า      

    

ผลบวกของเลขช้ีกําลังของตัวแปรแต่ละตัว = 2 + 3 = 5   คือ     
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ใบกิจกรรม 2 : การหาผลบวกและผลลบของเอกนาม 
 

 

 

 

 

 

ตอนท่ี 1 

จากเอกนามที่กําหนดให้ต่อไปนี้ จงจับคู่เอกนามที่คล้ายกัน 

 

 

1)     -5x2y  คล้ายกับ         3x2y  

2)       3xy   คล้ายกับ         -2xy  

3)       10z   คล้ายกับ         -4z  

4)      1
2
xy2    คล้ายกับ         2xy2  

ตอนท่ี 2 

คําช้ีแจง จงหาผลลัพธ์ต่อไปนี้ 

1. 4x + 3x  =  7x          
 

2. 6x2y + 5x2y =  11x2y          
 

3. 5xz – 2xz =  3xz          
 

4. 7xy2 – xy2 =  6xy2          
 

5. (7xy + 8xy) – 3xy =  15xy – 3xy = 12xy      
 

6. 3a2b + 2a2b + 7a2b =  12a2b         
 

7. 12x2y – 3x2y + 6x2y =  15x2y         
 

8. 8x2yz2 + 6x2yz2 + 12x2yz2 − 5x2yz2 =  21x2yz2      

 

 

 

 

เอกนามสองเอกนามคล้ายกันก็ต่อเมื่อ 

1. เอกนามทั้งสองมีตัวแปรชุดเดียวกัน    

2. เลขช้ีกําลังของตัวแปรตัวเดียวกันในแต่ละเอกนามเท่ากัน 

 

เอกนามที่คล้ายกัน

สามารถบวก 

และลบกันได้ 

-5x2y 3xy 10z 1
2
xy2 -4z -2xy  2xy2 3x2y 
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ใบกิจกรรม 3 : พหุนามในรูปผลสําเร็จ และดีกรีของพหุนาม 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1. 5x2y – 2xy + 9y  

วิธีทํา จาก พหุนาม 5x2y – 2xy + 9y จะเห็นได้ว่า
เป�นพหุนามในรูปผลสําเร็จที่มี 

ดีกรีของพจน์  5x2y      เท่ากับ      3                     
ดีกรีของพจน์  -2xy      เท่ากับ      2                      
ดีกรีของพจน์   9y        เท่ากับ      1                     

 ดังนั้น ดีกรีของพหุนาม 5x2y – 2xy + 9y 

เท่ากับ      3         3       

2. 5x3z – 2z3 + 2x3z + 5z3 

วิธี ทํา จาก พหุนาม 5x3z – 2z3 + 2x3z + 5z3 ทําให้ เป�น 

พหุนามในรูปผลสําเร็จคือ  
5x3z – 2z3 + 2x3z + 5z3 =  (5x3z + 2x3z) + (-2z3 + 5z3)  

            =  7x3z + 3z3    

 ดีกรีของพจน์  7x3z  เท่ากับ      4  

และ ดีกรีของพจน์  3z3 เท่ากับ      3  

 ดังนั้น ดีกรีของพหุนาม 5x3z – 2z3 + 2x3z + 5z3 
เท่ากับ       4  

 

 

ข้อท่ี พหุนาม พหุนามในรูปผลสําเรจ็ ดีกรีของพหุนาม 

3 3x2 – 2x + 6x2   

4 5a2 + 2b – 5 + 3a2 – 4b   

5 3x2y3 + 2x2y3 + x – 2x   

 

 

 

        พจน์ของพหุนาม 

 

  พหุนาม 10m2n + 4m − 3m2n     =  7m2n + 4m    พหุนามในรูปผลสําเรจ็ 

   

         พจน์ท่ีคล้ายกัน 

จากพหนุามในรูปผลสาํเรจ็  7m2n + 4m  เป�นพหุนามที่ม ี    พจน์ ได้แก่      และ      

 ดีกรีของ   7m2n   เท่ากับ      

 ดีกรีของ   4m  เท่ากับ      

 

ดีกรีของพหุนาม   7m2n + 4m   เท่ากับ                      

 

                       

 

 ดีกรีสูงสุดของพจน์ของพหุนามในรูป

ผลสําเร็จเรียกว่า ดกีรีของพหุนาม 
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ใบกิจกรรม 4 : การบวกและการลบของพหุนาม 
 

ตอนท่ี 1     

คําช้ีแจง  จงหาพหุนามตรงขา้มกับพหุนามที่กําหนดใหต้่อไปนี้ 

ข้อท่ี พหุนาม พหุนามตรงข้าม 

1 7  
2 -4xz  

3 1
2
x + 3  

4 3x −1  

5 -2x3 + 5yz  
6 -4 – a2  

ตอนท่ี 2     

คําช้ีแจง  จงหาผลลัพธ์ของพหุนามต่อไปนี ้

1. (4x2 + 5x – 3) + (2x2 – 2x) 
วิธีทํา (4x2 + 5x – 3) + (2x2 – 2x) 
    = (4x2 + 2x2) + (5x – 2x) – 3   

    = 6x2 + 3x – 3    

ดังนั้น ผลลัพธ์ของ (4x2 + 5x – 3) + (2x2 – 2x) 
เท่ากับ    6x2 + 3x – 3   

2.  (4x2 + 5x – 3) – (2x2 – 2x)  
วิธีทํา (4x2 + 5x – 3) – (2x2 – 2x)  
             = (4x2 + 5x – 3) + [(-2x2)+ 2x]   

           = 4x2 + 5x – 3 + (-2x2) + 2x   

           = (4x2 + (-2x2)) + (5x + 2x) – 3   

              = 2x2 + 7x – 3     

 ดังนั้น ผลลัพธ์ของ (4x2 + 5x – 3) – (2x2 – 2x) 
เท่ากับ   2x2 + 7x – 3   

 

3.  (a2 + 3b – 6) + (a2 – b)  

วิธีทํา     (a2 + 3b – 6) + (a2 – b)    
         =   a2 + 3b – 6 + a2  – b   
          =  (a2 + a2) + (3b – b) – 6   
          =  2a2 + 2b – 6    

ตอบ   2a2 + 2b – 6     

 

4.   (7x2y2 + 2x) – (2x2y2 + x) 

วิธีทํา     (7x2y2 + 2x) – (2x2y2 + x)    
         =   7x2y2 + 2x – 2x2y2 – x     
          =   (7x2y2 – 2x2y2) + (2x – x)    
          =    5x2y2 + x     

ตอบ   5x2y2 + x     

 

5.  (x2 + x + 2) – (x2 + 4x + 6) 

วิธีทํา  (x2 + x + 2) – (x2 + 4x + 6)   
        =  x2 + x + 2 – x2 – 4x – 6   
        = (x2 – x2) + (x – 4x) + (2 – 6)   
       = -3x – 4     

ตอบ   -3x – 4      

 

*6.  (2x2 + 3y – 2) + (3x2 + 4y + 4) – (x2 + 2y)   
วิธีทํา (2x2 + 3y – 2) + (3x2 + 4y + 4) – (x2 + 2y) 
     = 2x2 + 3y – 2 + 3x2 + 4y + 4 – x2 – 2y   
     = (2x2 + 3x2 – x2) + (3y + 4y – 2y) + (-2 + 4) 
     = 4x2 + 5y + 2     

ตอบ   4x2 + 5y + 2     
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ใบกิจกรรม 4 : การบวกและการลบของพหุนาม 
 

ตอนท่ี 1     

คําช้ีแจง  จงหาพหุนามตรงขา้มกับพหุนามที่กําหนดใหต้่อไปนี้ 

ข้อท่ี พหุนาม พหุนามตรงข้าม 

1 7  
2 -4xz  

3 1
2
x + 3  

4 3x −1  

5 -2x3 + 5yz  
6 -4 – a2  

ตอนท่ี 2     

คําช้ีแจง  จงหาผลลัพธ์ของพหุนามต่อไปนี ้

1. (4x2 + 5x – 3) + (2x2 – 2x) 
วิธีทํา (4x2 + 5x – 3) + (2x2 – 2x) 
    = (4x2 + 2x2) + (5x – 2x) – 3   

    = 6x2 + 3x – 3    

ดังนั้น ผลลัพธ์ของ (4x2 + 5x – 3) + (2x2 – 2x) 
เท่ากับ    6x2 + 3x – 3   

2.  (4x2 + 5x – 3) – (2x2 – 2x)  
วิธีทํา (4x2 + 5x – 3) – (2x2 – 2x)  
             = (4x2 + 5x – 3) + [(-2x2)+ 2x]   

           = 4x2 + 5x – 3 + (-2x2) + 2x   

           = (4x2 + (-2x2)) + (5x + 2x) – 3   

              = 2x2 + 7x – 3     

 ดังนั้น ผลลัพธ์ของ (4x2 + 5x – 3) – (2x2 – 2x) 
เท่ากับ   2x2 + 7x – 3   

 

3.  (a2 + 3b – 6) + (a2 – b)  

วิธีทํา     (a2 + 3b – 6) + (a2 – b)    
         =   a2 + 3b – 6 + a2  – b   
          =  (a2 + a2) + (3b – b) – 6   
          =  2a2 + 2b – 6    

ตอบ   2a2 + 2b – 6     

 

4.   (7x2y2 + 2x) – (2x2y2 + x) 

วิธีทํา     (7x2y2 + 2x) – (2x2y2 + x)    
         =   7x2y2 + 2x – 2x2y2 – x     
          =   (7x2y2 – 2x2y2) + (2x – x)    
          =    5x2y2 + x     

ตอบ   5x2y2 + x     

 

5.  (x2 + x + 2) – (x2 + 4x + 6) 

วิธีทํา  (x2 + x + 2) – (x2 + 4x + 6)   
        =  x2 + x + 2 – x2 – 4x – 6   
        = (x2 – x2) + (x – 4x) + (2 – 6)   
       = -3x – 4     

ตอบ   -3x – 4      

 

*6.  (2x2 + 3y – 2) + (3x2 + 4y + 4) – (x2 + 2y)   
วิธีทํา (2x2 + 3y – 2) + (3x2 + 4y + 4) – (x2 + 2y) 
     = 2x2 + 3y – 2 + 3x2 + 4y + 4 – x2 – 2y   
     = (2x2 + 3x2 – x2) + (3y + 4y – 2y) + (-2 + 4) 
     = 4x2 + 5y + 2     

ตอบ   4x2 + 5y + 2     
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ใบกิจกรรม 5 : การคูณระหว่างเอกนามกับเอกนาม  

และการคูณระหว่างเอกนามกับพหุนาม 
 

การหาผลคูณระหว่างเอกนามกับเอกนามนั้น จะนําค่าคงตัวในแต่ละเอกนามมาคูณกัน และนําตัวแปร

ในแต่ละเอกนามคูณกัน โดยใช้สมบัติของเลขยกกําลัง และสําหรับการหาผลคูณระหว่างเอกนามกับพหุนามทํา

ได้โดยใช้สมบัติการแจกแจง และใช้หลักการคูณเอกนาม 
 

คําช้ีแจง  จงหาผลคูณของพหุนามต่อไปนี ้

ตอนท่ี 1 การคูณระหว่างเอกนามกับเอกนาม 

1. (9x3)(-x2) =  (9 × (-1)) × (x3 × x2)    

  =  -9x5      

 

2. (-4x)(-x2) =  ((-4) × (-1))(x × x2)    

  =  4x3      

 

3. (0)(xz2)   =  0      
 

4. �1
2

x�(8x2) =  (�1
2
� × 8)(x × x2)    

  =  4x3      

 

5. (-9xy2)(11xy) =  ((-9) × 11)(x × x × y2 × y)   
  =  -99x2y3     

 

ตอนท่ี 2 การคูณระหว่างเอกนามกับพหุนาม 
 

1.   (8x)(x − 3) = (8x)(x) + (8x)(-3)              
  = 8x2 − 24x   

 

 

2.   (-6 + 3x)(-x) = [(-6) + 3x] (-x)  

   = (-6)(-x) + (3x)(-x)  

  =  6x − 3x2   

 

3. (-4x2)(8x2 + 5x − 6)  

= (-4x2)(8x2) + (-4x2)(5x) + (-4x2)(-6)                           

= -32x4 – 20x3 + 24x2    

 

4. (-5x3 +10x2 + 15) (-
1
5

x2) 

 = (-5x3 )(-
1
5

x2) + (10x2)(-
1
5

x2) + 15(-
1
5

x2) 

=  x5 − 2x4 − 3x2    
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ใบกิจกรรม 6 : การคูณระหว่างพหุนามกับพหุนาม 
 

ตัวอยา่งท่ี 1 จงหาผลคูณ (x – 2)(5x2 + 3x) 

 

วิธีทํา   (x – 2)(5x2 + 3x) =  (x)(5x2) + (x)(3x) + (-2)(5x2) + (-2)(3x) 

                     =  5x3 + 3x2 – 10x2 – 6x    

                     =  5x3 –  7x2 – 6x     

ตัวอยา่งท่ี 2 จงหาผลคูณ (3x + 5)(xy – 1) 

 

วิธีทํา  (3x + 5)(xy – 1) =  (3x)(xy) – (3x)(1) + (5)(xy) – (5)(1)   

    =  3x2y – 3x + 5xy – 5    

 

คําช้ีแจง  จงหาผลคูณต่อไปนี ้

1. (x + 5)(x – 2) 

 =  x2 – 2x + 5x – 10   

 =  x2 + 3x – 10    
 

2. (x – 8)(x + 3) 

 =  x2 + 3x  – 8x – 24   

 =  x2 – 5x – 24    

 

3. (x – 7)(x – 4) 

 =  x2 – 4x – 7x + 28   

 =  x2 – 11x + 28   

 

4. (x + 7)(x + 7) 

 =  x2 + 7x + 7x + 49   

 =  x2 + 14x + 49   
 

 

5. (x + 3)(5x2 – 4) 

 =  5x3 – 4x + 15x2 – 12   

 =  5x3 + 15x2 – 4x – 12   

 

6. (7x + 2)(-3x – 1) 

 =  -21x2 – 7x – 6x – 2   

 =  -21x2 – 13x – 2   

 

7. (2x +3)2 

 =  (2x +3) (2x +3)     

 =  4x2 + 6x + 6x + 9     

 =  4x2 + 12x + 9     
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ใบกิจกรรม 6 : การคูณระหว่างพหุนามกับพหุนาม 
 

ตัวอยา่งท่ี 1 จงหาผลคูณ (x – 2)(5x2 + 3x) 

 

วิธีทํา   (x – 2)(5x2 + 3x) =  (x)(5x2) + (x)(3x) + (-2)(5x2) + (-2)(3x) 

                     =  5x3 + 3x2 – 10x2 – 6x    

                     =  5x3 –  7x2 – 6x     

ตัวอยา่งท่ี 2 จงหาผลคูณ (3x + 5)(xy – 1) 

 

วิธีทํา  (3x + 5)(xy – 1) =  (3x)(xy) – (3x)(1) + (5)(xy) – (5)(1)   

    =  3x2y – 3x + 5xy – 5    

 

คําช้ีแจง  จงหาผลคูณต่อไปนี ้

1. (x + 5)(x – 2) 

 =  x2 – 2x + 5x – 10   

 =  x2 + 3x – 10    
 

2. (x – 8)(x + 3) 

 =  x2 + 3x  – 8x – 24   

 =  x2 – 5x – 24    

 

3. (x – 7)(x – 4) 

 =  x2 – 4x – 7x + 28   

 =  x2 – 11x + 28   

 

4. (x + 7)(x + 7) 

 =  x2 + 7x + 7x + 49   

 =  x2 + 14x + 49   
 

 

5. (x + 3)(5x2 – 4) 

 =  5x3 – 4x + 15x2 – 12   

 =  5x3 + 15x2 – 4x – 12   

 

6. (7x + 2)(-3x – 1) 

 =  -21x2 – 7x – 6x – 2   

 =  -21x2 – 13x – 2   

 

7. (2x +3)2 

 =  (2x +3) (2x +3)     

 =  4x2 + 6x + 6x + 9     

 =  4x2 + 12x + 9     
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ใบกิจกรรม 7 : การหารเอกนามด้วยเอกนาม 
 

 

ตัวอยา่งท่ี 1   จงหาผลหาร 10x3

5x  

วิธีทํา 10x3

5x  = �10
5 �x3-1   

 = 2x2    

 ตอบ   2x2    
 

ตัวอยา่งท่ี 2   จงหาผลหาร x
4y2

x2y2 

วิธีทํา  x4y2

x2y2 = x4 – 2y2 – 2   

  = x2y0    

  = x2(1)    

  = x2    

ตอบ   x2     

ตัวอยา่งท่ี 3   จงหาผลหาร 15x4y2

-12x3y 

วิธีทํา  15x4y2

-12x3y  = �15
-12� x4 – 3y2 – 1      

    = - 54 xy       

 ตอบ  - 54 xy          
 
 

คําช้ีแจง จงหาผลหารต่อไปนี ้

1.   8x4

x  2.    15x2y
-3y  

วิธีทํา 8x4

x  = �81� x4 – 1    

= 8x3     

 

ตอบ   8x3      

 

วิธีทํา 15x2y
-3y  = �15

-3� x2y1 – 1    

= -5x2y0    

  = -5x2(1)    
  = -5x2     

ตอบ   -5x2      

 

3.   x
4y3

x2y2 4.   6x5y4

3xy2  

วิธีทํา x4y3

x2y2 = x4 – 2y3 – 2    

  = x2y     
 

ตอบ   x2y      

วิธีทํา 6x5y4

3xy2  = �63� x5 – 1y4 – 2   

  = 2x4y2     

 

ตอบ   2x4y2      
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ใบกิจกรรม 8 : การหารพหุนามด้วยเอกนาม 
 

ตัวอยา่งท่ี 1    จงหาผลหาร (6x − 1) ÷ 2 

วิธีทํา  (6x − 1) ÷ 2 =  6x – 1
2    

  = 6x
2  – 12   

  = 3x – 12   

ตอบ   3x – 12     

ตัวอย่างท่ี 2   จงหาร 20x4 – 15x3 ด้วย 5x  

วิธีทํา 20x4− 15x3

5x    = 20x4

5x  – 15x3

5x    

  = �20
5 � x4–1 – �15

5 � x3–1 

  = 4x3 – (3x2)   

  = 4x3 – 3x2   

ตอบ   4x3 – 3x2    

ตัวอย่างท่ี 3   จงหาร 2x7y3 + 8xy ด้วย -2xy  

วิธีทํา  2x7y3+ 8xy
-2xy   = 2x7y3

-2xy  + 8xy
-2xy         

   = �2
-2� x7–1y3–1 + �8

-2� x1–1y1–1       

   = -1x6y2 – 4x0y0        

   = -x6y2 – 4(1)         

    = -x6y2  – 4         

ตอบ   -x6y2  – 4           
 

คําช้ีแจง จงหาผลหารของพหนุามต่อไปนี ้

1.   8 – 4x
2  

วิธีทํา      8 – 4x
2  =  82 – 4x

2    

  = 4 – 2x   

ตอบ   4 – 2x      

2. 7z3− 14z2

z2     

วิธีทํา   7z3− 14z2

z2    = 7z3

z2  – 14z2

z2    

  = �71� z3-2 – �14
1 �z2–2  

  = 7z – 14   

ตอบ   7z – 14      

3. 
-36x2y −18 

-9
    

วิธีทํา   
-36x2y −18 

-9
   = -36x2y

-9  – 18
-9   

  = �-36
-9 �x2y – (-2)  

  = 4x2y + 2   
 

ตอบ   4x2y + 2      

4. 
-12a6b + 20ab3 −8a2b 

4ab
    

วิธีทํา   
-12a6b + 20ab3 −8a2b 

4ab
   

 = -12a6b
4ab  + 20ab3

4ab  – 8a2b
4ab    

 = �-12
4 �a6-1b1-1 + �20

4 �a1-1b3-1 – �8
4�a2-1b1-1 

= -3a5 + 5b2 – 2a    

ตอบ   -3a5 + 5b2 – 2a     
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ใบกิจกรรม 8 : การหารพหุนามด้วยเอกนาม 
 

ตัวอยา่งท่ี 1    จงหาผลหาร (6x − 1) ÷ 2 

วิธีทํา  (6x − 1) ÷ 2 =  6x – 1
2    

  = 6x
2  – 12   

  = 3x – 12   

ตอบ   3x – 12     

ตัวอย่างท่ี 2   จงหาร 20x4 – 15x3 ด้วย 5x  

วิธีทํา 20x4− 15x3

5x    = 20x4

5x  – 15x3

5x    

  = �20
5 � x4–1 – �15

5 � x3–1 

  = 4x3 – (3x2)   

  = 4x3 – 3x2   

ตอบ   4x3 – 3x2    

ตัวอย่างท่ี 3   จงหาร 2x7y3 + 8xy ด้วย -2xy  

วิธีทํา  2x7y3+ 8xy
-2xy   = 2x7y3

-2xy  + 8xy
-2xy         

   = �2
-2� x7–1y3–1 + �8

-2� x1–1y1–1       

   = -1x6y2 – 4x0y0        

   = -x6y2 – 4(1)         

    = -x6y2  – 4         

ตอบ   -x6y2  – 4           
 

คําช้ีแจง จงหาผลหารของพหนุามต่อไปนี ้

1.   8 – 4x
2  

วิธีทํา      8 – 4x
2  =  82 – 4x

2    

  = 4 – 2x   

ตอบ   4 – 2x      

2. 7z3− 14z2

z2     

วิธีทํา   7z3− 14z2

z2    = 7z3

z2  – 14z2

z2    

  = �71� z3-2 – �14
1 �z2–2  

  = 7z – 14   

ตอบ   7z – 14      

3. 
-36x2y −18 

-9
    

วิธีทํา   
-36x2y −18 

-9
   = -36x2y

-9  – 18
-9   

  = �-36
-9 �x2y – (-2)  

  = 4x2y + 2   
 

ตอบ   4x2y + 2      

4. 
-12a6b + 20ab3 −8a2b 

4ab
    

วิธีทํา   
-12a6b + 20ab3 −8a2b 

4ab
   

 = -12a6b
4ab  + 20ab3

4ab  – 8a2b
4ab    

 = �-12
4 �a6-1b1-1 + �20

4 �a1-1b3-1 – �8
4�a2-1b1-1 

= -3a5 + 5b2 – 2a    

ตอบ   -3a5 + 5b2 – 2a     
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ใบกิจกรรม 9 : การแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใช้สมบัติการแจกแจง 
 

คําช้ีแจง  จงแยกตัวประกอบของพหุนามต่อไปนี้ 

1. 15x + 20 

วิธีทํา  15x + 20 เป�นพหุนามที่มี  2 พจน์ 
ได้แก่ 15x และ 20       

พิจารณา  15x =  3 × 5 × x   

และ     20 =  2 × 2 × 5   

 จะเห็นว่า ตัวประกอบร่วมของ 15x และ 20 คือ 5  

 ดังนั้น 15x + 20 = 5(3x + 4)   
 

2. 12x2 + 15x  
วิธีทํา 12x2 + 15x เป�นพหุนามที่มี 2  พจน์ 
ได้แก่ 12x2 และ 15x     

 พิจารณา  12x2  =  2 × 2 × 3 × x × x  

 และ   15x =  3 × 5 × x   

จะเห็นว่า ตัวประกอบร่วมของ 12x2 และ 15x คือ 3x 

 ดังนั้น 12x2 + 15x = 3x(4x + 5)   

3. 7m2 – 21m  
วิธีทํา 7m2 – 21m เป�นพหุนามที่ม ี2  พจน์ 
ได้แก่ 7m2 และ -21m     

 พิจารณา  7m2 =  7 × m × m   

 และ   -21m = (-3) × 7 × m   

จะเห็นว่า ตัวประกอบร่วมของ 7m2 และ -21m คือ  
7m       

 ดังนั้น 7m2 – 21m = 7m(m – 3)  
       

4. 15x2y – 5xy + 10y  
วิธีทํา 15x2y – 5xy + 10y เป�นพหุนามที่ม ี     3 พจน์ 
ได้แก่ 15x2y, -5xy และ 10y    

 พิจารณา  15x2y  =  3 × 5 × x × x × y  

    -5xy   =  5 × (-x) × y   

 และ     10y  =  2 × 5 × y   

จะเห็นว่า ตัวประกอบร่วมของ 15x2y, -5xy และ 10y 
คือ 5y       

       ดังนั้น 15x2y – 5xy + 10y = 5y(3x2 – x + 2) 
5. 9a2b2 + 6ab3 

วิธีทํา 9a2b2 + 6ab3 เป�นพหุนามที่มี 2 พจน์ ได้แก่  
9a2b2 และ 6ab3       

 พิจารณา  9a2b2 =  3 × 3 × a × a × b × b  

 และ   6ab3 =  2 × 3 × a × b × b × b  

จะเห็นว่า ตัวประกอบร่วมของ 9a2b2 และ 6ab3 คือ  
3ab2       

 ดังนั้น 9a2b2 + 6ab3 = 3ab2 (3a + 2b)  

6. -7x2z3 + 49xz4 

วิธีทํา -7x2z3 + 49xz4 เป�นพหุนามที่ม ี2 พจน์ ได้แก่   
-7x2z3  และ 49xz4      

พิจารณา  -7x2z3  =  7 × (-x) × x × z × z × z   

และ   49xz4   =  7 × 7 × x × z × z × z × z  

จะเห็นว่า ตัวประกอบร่วมของ -7x2z3  และ 49xz4 คือ 
7xz3       

 ดังนั้น -7x2z3 + 49xz4 = 7xz3 (-x + 7z)  
  

7. 6xy – 8x2y + 10xy2 

วิธีทํา 6xy – 8x2y + 10xy2 เป�นพหุนามที่มี 3 พจน ์ได้แก่ 6xy, -8x2y และ 10xy2    

 พิจารณา  6xy  =  2 × 3 × x × y        

    -8x2y  =  (-2) × 2 × 2 × x × x × y       

 และ     10xy2 =  2 × 5 × x × y × y        

จะเห็นว่า ตัวประกอบร่วมของ 6xy, -8x2y และ 10xy2  คือ 2xy      

       ดังนั้น 6xy – 8x2y + 10xy2 = 2xy(3 – 4x + 5y)       
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ใบกิจกรรม 10 : การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 

ในรูป ax2 + bx + c  เม่ือ a =1, b และ c เป�นจํานวนเต็ม และ c ≠ 0 
 

 

 

 

คําช้ีแจง  ให้นักเรียนแยกตัวประกอบของพหุนามในแต่ละข้อต่อไปนี้ 

1.  x2 + 7x + 10 
วิธีทํา  จาก  x2 + 7x + 10 จะได้ว่า b = 7 และ c = 10 โดยใช้การสร้างตารางเพื่อพิจารณาเงื่อนไข ดังนี ้

ผลคูณ ผลบวก สอดคล้องกับเงื่อนไข 
   

   

   

   

 ดังนั้น  x2 + 7x + 10 = (x + 2)(x + 5)        

2. x2 – 7x + 12 

วิธีทํา จาก  x2 – 7x + 12 จะได้ว่า b = -7 และ c = 12 โดยใช้การสร้างตารางเพื่อพจิารณาเงื่อนไข ดังนี้ 

ผลคูณ ผลบวก สอดคล้องกับเงื่อนไข 
   

   

   

   

   

   

ดังนั้น  x2 – 7x + 12 = (x – 3)(x – 4)        
 

3. x2 + 6x – 27 

วิธีทํา จะได้ว่า b = 6  และ c = -27   

 จํานวนเต็มสองจํานวนที่คณูกันได้ -27 และ
บวกกันได้ 6 คือ 9 และ -3     

ดังนั้น x2 + 6x – 27 =  (x + 9)(x – 3)   
       

4. x2 –  x – 12 

วิธีทํา จะได้ว่า b =  -1  และ c = -12   

 จํานวนเต็มสองจํานวนที่คณูกันได้ -12 และ
บวกกันได้ -1 คือ -4 และ 3    

ดังนั้น x2 –  x – 12 =  (x – 4)(x + 3)   
       

 

 ถ้าให้ m และ n เป�นจํานวนเตม็สองจํานวน ซึ่ง mn = c และ m + n = b 

จะได้ว่า x2 + bx + c = (x + m)(x + n) 
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ใบกิจกรรม 11 : การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 
ในรูป ax2 + bx + c  เม่ือ a, b, c เป�นจํานวนเต็ม และ a ≠ 1, c ≠ 0 

 

คําช้ีแจง  จงแยกตัวประกอบของพหุนามต่อไปนี้ 

ตอนท่ี 1  

1.  6x2  + 7x – 5 

วิธีทํา  ในการแยกตัวประกอบของ 6x2  + 7x – 5 จะทําได้ดังนี้  

1) หาพหุนามดีกรีหนึ่งสองพหุนามที่คณูกันแล้วได้พจน์หน้า คือ 6x2 ซึ่งอาจเป�น 2x กับ 3x หรือ x กับ 6x 

แล้วเขียนทั้งสองพหุนามนั้นเป�นพจน์หน้าของพหุนามในวงเล็บสองวงเล็บ ดังนี ้

 (2x         )(3x         )  หรือ (x         )(6x         )          

2) หาจํานวนเต็มสองจํานวนที่คูณกันแล้วได้พจน์หลังคือ -5 ซึ่งอาจเป�น 1 กับ -5 หรือ -1 กับ 5 แล้วเขียน

จํานวนทั้งสองนี้เป�นพจน์หลังของพหุนามในแต่ละวงเล็บที่ได้ในข้อ 1) ซึ่งทําให้เกิดกรณีที่ต้องพิจารณา       

 8     กรณี ดังนี้ 

  กรณีที่ 1  (2x + 1)(3x – 5)  กรณีที่ 2  (2x – 5)(3x + 1)   

  กรณีที่ 3  (2x – 1)(3x + 5)  กรณีที่ 4  (2x + 5)(3x – 1)   

  กรณีที่ 5  (x + 1)(6x – 5)  กรณีที่ 6  (x – 5)(6x + 1)   

  กรณีที่ 7  (x – 1)(6x + 5)  กรณีที่ 8  (x + 5)(6x – 1)   

 

3) นําผลที่ได้ในข้อที่ 2) มาหาพจน์กลางทีละกรณี จนกว่าจะได้พจน์กลางเป�น      7x   ดังนี้ 

ดังนั้น     6x2 + 7x – 5 =        (2x – 1)(3x + 5)    

กรณีท่ี พจน์กลาง 
สอดคล้อง
กับเงื่อนไข 

กรณีท่ี พจน์กลาง 
สอดคล้อง
กับเงื่อนไข 

1. (2x + 1)(3x – 5)  3x – 10x = -7x  5 
 

(x + 1)(6x – 5)  
 

6x – 5x = x  

2. 
 

(2x – 5)(3x + 1)  
 

-15x + 2x = -13x  6 
 
(x – 5)(6x + 1)  

 
-30x + x = -29x  

3. 
 

(2x – 1)(3x + 5)  
 

-3x + 10x = 7x  7 
 

(x – 1)(6x + 5)  
 

-6x + 5x = -x  

4. 
 

(2x + 5)(3x – 1)   
 

15x – 2x = 13x  8 
 

(x + 5)(6x – 1)  
 

30x – x = 29x  
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2. 10x2 + 13x – 3 

วิธีทํา 10x2 + 13x – 3 = (5x – 1)(2x + 3)  
      
      
      
       
 

 
3. 6x2 + x – 12 

วิธีทํา 6x2 + x – 12 = (3x – 4)(2x + 3)  
      
      
      
       
 

 
ตอนท่ี 2  

1. 12x2 + 5x – 2 
วิธีทํา 12x2 + 5x – 2 = (4x – 1)(3x + 2)  
      
      
      
       

 

 
 

2. 8x2 – 26x + 15 
วิธีทํา 8x2 – 26x + 15  = (4x – 3)(2x – 5)  
      
      
      
       

 

 
3. 6x2 – 10x – 4 

วิธีทํา แนวคิด 1 6x2 – 10x – 4  =  (2x – 4)(3x + 1)      
              
 แนวคิด 2 6x2 – 10x – 4  =  2(3x2 – 5x – 2)      
     =  2(x – 2)(3x + 1)      
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2. 10x2 + 13x – 3 

วิธีทํา 10x2 + 13x – 3 = (5x – 1)(2x + 3)  
      
      
      
       
 

 
3. 6x2 + x – 12 

วิธีทํา 6x2 + x – 12 = (3x – 4)(2x + 3)  
      
      
      
       
 

 
ตอนท่ี 2  

1. 12x2 + 5x – 2 
วิธีทํา 12x2 + 5x – 2 = (4x – 1)(3x + 2)  
      
      
      
       

 

 
 

2. 8x2 – 26x + 15 
วิธีทํา 8x2 – 26x + 15  = (4x – 3)(2x – 5)  
      
      
      
       

 

 
3. 6x2 – 10x – 4 

วิธีทํา แนวคิด 1 6x2 – 10x – 4  =  (2x – 4)(3x + 1)      
              
 แนวคิด 2 6x2 – 10x – 4  =  2(3x2 – 5x – 2)      
     =  2(x – 2)(3x + 1)      
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ใบกิจกรรม 12 : การแยกตัวประกอบ 

ของพหุนามดีกรีสองท่ีเป�นกําลังสองสมบูรณ์ 
 

 

 

 
 

ตอนท่ี 1 

คําช้ีแจง จงแยกตัวประกอบของพหุนามต่อไปนี้ โดยวิธีทําเป�นกําลังสองสมบูรณ ์

1. x2 + 12x + 36 2.  x2 − 10x + 25 

วิธีทํา    x2 + 12x + 36 =  x2 + 2(x)(6) + 62  
              =  (x + 6) 2   
 ดังนั้น   x2 + 12x + 36  =  (x + 6) 2  

       

วิธีทํา    x2 + 12x + 36 =  x2 + 2(x)(6) + 62  
              =  (x + 6) 2   
 ดังนั้น   x2 + 12x + 36  =  (x + 6) 2  

       

3.  x2 − 14x + 49 4. x2 + 2x + 1 

วิธีทํา    x2 + 12x + 36 =  x2 + 2(x)(6) + 62  
              =  (x + 6) 2   
 ดังนั้น   x2 + 12x + 36  =  (x + 6) 2  

       

วิธีทํา    x2 + 12x + 36 =  x2 + 2(x)(6) + 62  
              =  (x + 6) 2   
 ดังนั้น   x2 + 12x + 36  =  (x + 6) 2  

       

5.  x2 − 18x + 81 6. x2 + 22x + 121 

วิธีทํา    x2 + 12x + 36 =  x2 + 2(x)(6) + 62  
              =  (x + 6) 2   
 ดังนั้น   x2 + 12x + 36  =  (x + 6) 2  

       

วิธีทํา    x2 + 12x + 36 =  x2 + 2(x)(6) + 62  
              =  (x + 6) 2   
 ดังนั้น   x2 + 12x + 36  =  (x + 6) 2  

       
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ถ้าให้ A แทนพจนห์นา้  และ  B แทน พจนห์ลัง จะแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง

ที่เป�นกําลังสองสมบูรณ์ได้ตามสูตร 

A2 + 2AB + B2  = (A + B)2 

A2 − 2AB + B2  = (A − B)2 
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ตอนท่ี 2 

คําช้ีแจง จงแยกตัวประกอบของพหุนามต่อไปนี้ โดยวิธีทําเป�นกําลังสองสมบูรณ ์

1. 9x2 + 24x + 16 2. 25x2 + 40x + 16 

วิธีทํา    x2 + 12x + 36 =  x2 + 2(x)(6) + 62  
              =  (x + 6) 2   
 ดังนั้น   x2 + 12x + 36  =  (x + 6) 2  

      
       

วิธีทํา    x2 + 12x + 36 =  x2 + 2(x)(6) + 62  
              =  (x + 6) 2   
 ดังนั้น   x2 + 12x + 36  =  (x + 6) 2  

      
       

3. 4x2 − 12x + 9 4. 9x2 − 6x + 1 

วิธีทํา    x2 + 12x + 36 =  x2 + 2(x)(6) + 62  
              =  (x + 6) 2   
 ดังนั้น   x2 + 12x + 36  =  (x + 6) 2  

      
       

วิธีทํา    x2 + 12x + 36 =  x2 + 2(x)(6) + 62  
              =  (x + 6) 2   
 ดังนั้น   x2 + 12x + 36  =  (x + 6) 2  

      
       

5. 4x2 + 12x + 9 6. 49x2 − 42x + 9 

วิธีทํา    x2 + 12x + 36 =  x2 + 2(x)(6) + 62  
              =  (x + 6) 2   
 ดังนั้น   x2 + 12x + 36  =  (x + 6) 2  

      
       

วิธีทํา    x2 + 12x + 36 =  x2 + 2(x)(6) + 62  
              =  (x + 6) 2   
 ดังนั้น   x2 + 12x + 36  =  (x + 6) 2  
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ใบกิจกรรม 13 : การแยกตัวประกอบ 

ของพหุนามดีกรีสองท่ีเป�นผลต่างของกําลังสอง 
 

 

 

 
คําช้ีแจง จงแยกตัวประกอบของพหุนามต่อไปนี้ โดยวิธีทําเป�นผลต่างของกําลังสอง 

1. x2 – 4 2. x2 – 100 

วิธีทํา     x2 – 4 =  x2 – (2)2   

                         =  (x + 2)(x – 2)   

 ดังนั้น   x2 – 4 =  (x + 2)(x – 2 )  
 

วิธีทํา          x2 – 100 =  x2 – (10)2   

                         =  (x + 10)(x – 10)   

 ดังนั้น   x2 – 100  =  (x + 10)(x – 10)  
 

3. 4x2 – 16 4. 4x2 – 1 

วิธีทํา        4x2 – 16 =  (2x)2 – (4)2   

                         =  (2x + 4)(2x – 4)  

 ดังนั้น   4x2 – 16  =  (2x + 4)(2x – 4)  
 

วิธีทํา        4x2 – 1 =  (2x)2 – (1)2   

                         =  (2x + 1)(2x – 1)  

 ดังนั้น   4x2 – 1  =  (2x + 1)(2x – 1)  
 

5. 81x2 – 25 6. 25x2 – 121 

วิธีทํา        81x2 – 25 =  (9x)2 – (5)2   

                         =  (9x + 5)(9x – 5)  

 ดังนั้น   81x2 – 25  =  (9x + 5)(9x – 5)  
 

วิธีทํา        25x2 – 121 =  (5x)2 – (11)2   

                         =  (5x + 11)(5x – 11)  

        ดังนั้น   25x2 – 121 = (5x + 11)(5x – 11)  
 

7. 256x2 – 169 

วิธีทํา        256x2 – 169 =  (16x)2 – (13)2        

                          =  (16x + 13)(16x – 13)       

 ดังนั้น   256x2 – 169  =  (16x + 13)(16x – 13)       
 

 

 

 ถ้าให้ A แทนพจนห์นา้  และ  B แทน พจนห์ลัง จะแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง

ที่เป�นผลต่างของกําลังสองได้ตามสตูร 

            A2 − B2  =  (A + B)(A − B) 
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ใบกิจกรรม 14 : Math กริ๊ง 
 

ช่ือ  ช้ัน ม. 2 /      เลขที่   

ช่ือ  ช้ัน ม. 2 /   เลขที่   

ช่ือ  ช้ัน ม. 2 /   เลขที่   

ช่ือ  ช้ัน ม. 2 /  เลขที่   
 

คําช้ีแจง ให้นักเรียนแยกตัวประกอบของพหุนามที่กําหนดให้ต่อไปนี ้
 

ข้อท่ี คําตอบ 

1 x2 + 14x + 49 =         

2 x2 – 5x – 24 =          

3 6x2 + 13x – 5 =         

4 x2 + 7x – 18 =          

5 36x2 – 16 =          

6 x2 + 15x + 14  =         

7 6x2 – 18x  =          

8 4x2 – 12x + 9  =         

9 x2 – 9x + 14  =          

10 x2 – 9  =          

11 25x2 + 10x + 1  =         

12 x2 – 2x – 80  =          
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